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3u ferneren Unterfuct^ungen benu? 
f^ftemattfc^er Srbnung^ unb gl 
(Sanit^ iufammen gefcf^tnoljen/ 
0el n)irb befonberd f&blbar^ 
bie burct) ©eijledgaben , unb 
S3efltntmung toetter in bie 
ber gewb^nlic^ j[)anfe tor 
befriebigenbe SHufttttunfl 
n>ar eben bie nähere ST 
SBerld^^en, {n todöftm 
ften @^Qe Aber conti 
fcber ^d^iife unb D\ 
Slnn^enbungen ju cr( ^ 
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^jtnbet «an 

•' ifHleaet eine« 

' *utfd Broimker 

• ,*r betriebenen 
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fgftM in einem nacb 

J^J^txU: Defcriptio 

^£ebte eriDeittrt, ba? 




Sie QueKett, 



Eolers Intro 
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Annen* ätud) tann^ 
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La GraDge , 
Le Gendrt 

Lamberts 
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gM Älteren unb neuerer 

*\L tinb befonber« in feine; 

fjifftct^« u&^)«ir «"*> aagcmeii 

^'-V^ften unb Slnwenbungei 

^^i^v^ Wa*n*t auf SReiöeti 




vr 

tttib tmn tmt ntdf ein ^or flBortc# Me ®u 
^USfH ber cotitmttitU4)eti fbxid)t bctnffmb^ 

X>te crfle ©pur t>on ioidftn Srfic^ti ftnbet mm 
in WaUis Algebra, worCmi bfeftr ©djnrifHletter dnef 
SluSbrucfd txv^f^nt, butdf xoüdfm Lord Broonker 
bad akr^&ltntß eine« um einen $\xftl befcf^riebenctt 
Quabtat« |ur SUc^ be5 ^ixttU bejimimt; unb u>o« 
felbfi er aitc^ eine SRet^obe angibt/ jeben continuirlidlKM 
fdttxdi in einen gen)M^n(i(|^en ju DeruHinbeln« 

^ 9ladb i^ ^at t>orafigfid^ HuygeDs tn einenrna^ 
feinem ^Cobe ^erauagefonimenen Sßerfe: Dercriptio 
4iiitonaat! planetarii baburcf^ biefe Seigre enoeitert, bof 
er gejeigt, wie geti^b^nlic^e SSrficb^^ burd^ X)it>f{ton/ 
in conttnuirIi(l(^e bern^anbelt mvbtn fbnnem S(u((^ {oitiu 
te er \df0n einige iftrer Dorafiglidi^ften Stgenf(^a;frni/ 
itnb befonbera jeigte eo tt){e man fte ann^enben fbnm^ 
um bie Umlauf^jeiten ber 9>(aneten fo genau aUm^g^ 
Ii4) bnr^^ SUberwerr borauffeUem 

Cobann f^at Ealcr in ben diteren unb neueren 
«Pftiriburger Kommentaren/ tinb befonber« in feiner 
ttitrodoftio &c« eben biefe ^tbäfc n^er unb allgemein 
u«t<rf«(<?t, mehrere ßigenfcbafren unb Slnn^enbungen 
babon entbecft, befonberö in SRficfjtc^t auf Steibem 



* vni . 

Gofffe btß raenige M SBetfaUd' bcr Jtetinor tüd^ 
önwfiybrg fepn ^ fo bfirfte iö) midj ]>Kntt(^t feiner 3eft 
entfd)ließett / in einer S^rtfelgung bie fo ti>ic(^rtye femm 
lttnn)enbung ber continutrIid;en 35r&€^ auf S)i{ftfenr 
jialsunb Integralrechnung/ n)ie aud^ anf itnbefKmmfc 
Vml^tit an^iiiffxlid) Dorjutragem 

©tttttgart , ben 29. ^an. 1803* 
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Q^on Un ccntimitiid^m Sdvü^m. 



Uebetftd^i ht$ ©anjen. 
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Wir teften tm erjleti 2lbf(l[^nftt< bte e\stn{d)afttn 
»>ntintttrlic^en ?S>TÜd)t aud ber t^nen tigenr^fimfic^en 
Sorm ^er; 5eigen im itmttn ben Urf)>rung uiib bie 
Stforfclbung berfclben, unb tüeqjbcn fobann im britteit ^ 
We geifitnbemn Sc^ren auf merfä)firbige S(ufgabm bcr ^ 
Siit^mttif unb äUgebra an^ 



18on ten ©0cnf(&aftm bet,contintticn(^cn 

I. Definition. 

§• I* Sin continuirltcbe.t (fletiger) JBrud^^ 
(fraftio continua» fiaftion continue,) i(l ein foI(^ei^ 
Neffen 9lennet au6 einer ganzen 3a^t unb einem ^rud^ 
iefi((|t^ n)e(di>ed Cejreren Slenner abemal^ eine @itmme 

8( <\\^^x 



einer gatiaen ^a^l unb eineS ^xndii tfl/ unb fo foi 
enttDCber tn^ Unenblid^e, ober h'a 2» gnoiffen^ in 1 
9latur bet ®acl^e liegenben / @ranjem 

S3eii>ie(e ^(et>on ftnb bfe »rfid(K; 

iL J ± J ± 
b -fc b+c_ b+c^ 

d d +e d +e^ 

h +&C 

ttt weld>ett , fon>o^I unter ben $lifiUm , afe aud(>' nnl 
n.' . ben 9lennevn/ t)emeinte ©rbßen toortommen fbnnent 

'^Sjv ^nm et'f uns» 

§. 2* Sa in ber golge gejelgt »erben fett/ bi 

ftd^ $Br&cbe^ in weld^en t^emetnte @r5^en ober ©liefe 

_- torfontttien, fei^r leleöt auf fold)e mit bejahten jurfti 

^ fähren laifen: fo nehmen n)ir btd ba^tn an^ baM 

- Jeid^n, burcö »elclje bie ©lieber ber Derf*iebenett Sie 

nw jufantmen l&angcn / inögefammt bejaht fepem 

- gemer betrad^ten xoxx tjovberfamjl nur bie etttfa( 
fit, in ber 9(nn)enbung n&jItV^fte^ ©attung contintii 
lid^er S3rfid^e/ In »eichen bie 3^^Ier aUe ber €in^< 
gleich finb, unb t>er(lel^cn alfo, fo lange xAd^t etnx 
anberö gefagt n)irb / in ^uhtnft unter einem contiuu 
liefen S3rud(> einen folcl^en von ber gortn 

I 

i -f- &Cc 

obi 



K 






^v, »«in ti (in un&c^t» S9rud^ {(!/ t>on tiUftc: 

^ + !_ 

' too bie ®r6gen «t, /s, y, u* f.^D* ein f&r allemal gefagt, 
^ lauter ganse '^a^^Un t>orflellen» 

^ . 2. Definition. 

§. 3* ®n periobff4)er continuirlid^e« 
ScuÄ tfl ein \M)tx, in n>eldt^em bfe 9lenner in ibni 
btrftl^n £)rbnut^jj meberfe^rem 

SSeifpfele §iet)on finb bte Sör&cl^ : 

y+JL 

y +JL 
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&0 tcWt tttan öorberfamfE 

y + f y + p 

p jji; Da aber i q . foiH 



8^«+i q y+p qy+p 

q 



f qy+p f 

3©er j^ _. f , mithin 

f 

A= ^- f f :::::: »-f-t^ , WO f = t 

B /8l+i^ ü Äf+r u 

fft 25al^<t betin enbftd) ^ = »n+fc gefunben wirb* 

B u • 

afuf biefe art laßt ftd^ jeber conrinuirlfd^e fSxnd) 

9ö?an ftntite ^>ier eitwenbcn, bie fo eben gegebene 
!uf(b(ung gelte nur t>oit fo(ct)en continuirltc^eu äSris 
Kn, bie au« einer beftimmten enblid^en Slnjabl t>oi> 
iliebern befielen, unb fei alfo auf bieiemgen unan:: 
etibbat/ bie in6 unenblid^^e fortgeben. älUein ein ind 
nenblid^e . f ortgefeater SSruc^ tjeißt b.od^ n>o^l mct^tä 
tberß, atö ein folcl;ev/ jtatt bejfen XMin, naf^erungä^ 



w 



to6{t, eine (^emtffe tniUd)t 9(tija^I t^on (Sßebetn fe^« 
fann« Sluffer btefem toat ber 3u>ef ber t^Dr^erge^eribctt 
9(ufgabe nur^ auf bad folgenbe t>or jubereiten / snb 
biefer wirb erreicht , man mag bie 3(naa^( ber Gliebet 
beft continuirlid^en 93ru(^$ enblid^ ober unenbUc^^z ^ 
ftitnnttv ober unbefhittmi anne^metu 

§» 5* S^Is^vun^^tt unb Definitionen, bif 
ftdS^ auf bie fo eben Dorgetragene fBem)anbIun3 eiotf 
contiuutrltc^en 58rudh$ in einen ge»>6^n(icben, bejie^en» 

i) ^an fann jeben yitnntv timi continuirtidtK» 
f6v\xd)i, ne^mltc^ iebeS barinn t>or!onimenbe ©Heb t)W 
ber gorm x +j_ali aui itoti Jl^eilen befW^ei* 

httxaä)Un , »ot>on ber eine eine ganje 'S^a^l, ber anbere 
aber ein eigent[id)er gem&^nfid^er ^rud(^ ijl , ber b« 
burci() entjlanben/ ba^nac^ oben vorgetragener ÜKet^o^ 
be , ade auf i^n folgenbe S)r&c^e bdn ber gorm 



^ +JL 

t>on unten i&erauf in einen ein}fgen genob^nlid^en 93ni4> 
jttfammen ge^pgen n)orben ftnb« 

2) Die l^b(l[^f!e ganje ^abl/ bie in einem 9)tnner 
<te!t, beißt ber biefem a5rüc|)e awä^^&nfl^ QuotienK 
Der Quotient termei^rt um benjienigen getob^nlicbeft 
JBrucb/ ber a%t biö ju biefem 9lenner (Nr.i*) jufam^ 
JW^« Ö^iogene continuirlicbe Srficbe entl^dlt, ^eigt beis^ 
biefem Quotienten augei^brige t)o(ljl$nbige Quo^ 

tient« 






tUnt @o ift in bem SSetfpiele §* 4« v ein Quotient, 
«nb Y + j ber ber ^a^I > iugeö&rige t>oIKldnbije 

ÄttDtienn &m fo^ ^ ein Öuotient^ unb ß + q.> 

fcer }tt iS. gel&brige Dottjlanbige Quotient , u* (♦ xo, 
€50 ftiele einjelne ©liebet »on ber gcAn i 






iilfo an einanber l^angen^ um ben SSertl^ bon A^ {u 

ß 
Mben/ eBen fo t>iete t^oUfidnbige Quotienten lann man 
(td^ in biefer Steige beuten^ xoi^, tpenn ntan bte S^rfi« 
c^ f>on unten l^erauf in einen einzigen gen)b^n(ic^n 
Srud^ jufamnten jie^et/ ntan bei iebem Quotienten fte^ 
l^en bleiben fann , unb bentnad^ jieber t^oDflanbige Quos 
tient alle folgenbe ©lieber beij contmuirIid;en 58nic&* v 
implicite in ftc^ begreift/ 

3) 3eb^ boHjldubige Quotient ijl fenter SZatur na4> 

grbfet / als bie (Stn^eit ; benn er ifl tM ©unrnte einer 

janjen '^Oi^X ober bc« Quotienten, unb eineS JBruc^^t 

(&r|lere aber ijl »enigjten« !♦ ' 

' *' 

4) 2Benn ber continuirlic^e »rucM. ^nbli* ifl, unb 

B 

V 58. tnit bem ©liebe jc^auf^brt, fo ifl bie ganae 3«^l ^ 

.l«9lei(i& Quotient unb öottjldnbfger Quotient; ge^t ber 
Srucb aber in« Unenblic^e fort, fo mug 3u x noci& ein 
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tOmdi p abbbt werben^ mnn 

q « +JL 

q 

bem t^oBfÜttbiflett SBerti^ ^ gretd^ ftp« fott^ mtb p^ 

B q 

tnufi ber bei x abgebro(l(>cnen ^ itia UnettbQdtK for^ 
g(l^atb<n atet^ 

I 

^ +± 

5) SBettttA -3 cc-fi_ 

ß fi^j^ 

{ff r tt>o ^ €nti»ebet bet lejte Ottotient ^ ob^r ein i>oU^ 
f{&nbi^er Quotient i|t^ unb man biefen 93rucl^ i^tnn)e0 
ttjrfl/ fd fann ber lUbemfi #+jj_ 

X 

bem fßertl^ jA nnmbsfic^ ntel^ bollf ommen glefd^ fe^n. 
■ B , SBirft 



timt (janjen $<t^l unb eincö ^xud^i tflf unb fo fort, 
cntiüebev tn^ Unenblid^C/ ober b(6 in Qtxoiffm, in ber 
9latur bet ©adj^e liegenben , @ranjen^ 

S3eif))iele ^iet)on ftnb bie ^rfidi^: 



ja ; a 



b-f^ b+c^ b+c_ 

d d +e d +e^ 

h +&C. 

m weldHit , fow»]^! unter ben ^ii&Iertt , aU öud^' unter ^ 
ben dUunern/ verneinte ©r&ßen t>orfommen tinncn^ 

5. 2. Sa in ber golge geiefgt tt>erben foO/ böf ^ 
ftd^ ^r&cbe, in welc&en t»emeinte &xh^m ober ©lieber 
tortomnten / fe^r leidet auf fofc{)e mit beiai^ten jur&cf^ 
f&^ren laffen: fo nehmen n)tr btd ba^m an, baß bie 
^eid^n, bmd) mlö}t bie ©lieber ber t)erfd>iebenen 9lem 
n^ jufantnten l^dngcn , in^gefammt beia^t fepem 

gemer betradj^ten xoit Dovberfawjl nur bie etnfad^ 
fie, in ber S(nn)enbung n&jlidj^fle, (Gattung continutr> 
I(d(?er ?Öxhd)tf fn n>elc^en tit 3^^ler aUe ber Sin^eit 
gleid^ ftnb , unb berflel^cn alfo , fo lange nic^t etma^ 
anber^ gefagt n)irb , in ^ufunft unter einem continuirs 
liefen a5rud& einen foldS^en t)on ber gomi 

T + I 

ober. 



#^ 



> +i 

. y +JL 

tüo bie ®r6^en a, ß, 7, u.f.^^ ein f&r allentat gefagt^ 
lauter ganje 3<^ölen t>orfleaen^ 

2. Definition. 

§. 3* ®n pertobifc|)er continuirlid^e« 
Srnd) ifl ein foId;er/ in xoüd)im bit 9lenner in eben 
bevfelben £)rbnuH0 n^ieberfe^rem 

$Betfp{e(e l^iet>on ftnb bte Söräd^ : 

91 % Qlu^^oJbt* 






mi^t, eine getDiffe enbßd(K Slnja^I ton ®Itebem fcl^tt 
!anm Sluffet btefem nnit ber 3tt>et ber t»Dr^crge^en^ett 
3(ufgabe nur^ auf ba^ folgenbe t>orjubereiten ^ nnb 
btefer wirb erreict^t ^ man mag bie Sin ja^I ber (Stiebet 
beS ccntinuirlic^en 93ru(^d enbltdS^ ober unenblicf^^ bes 
ftimmtv ober unbeflimnu annehmen» 

§♦ 5« S^'^d^tun^en unb ^Definittonen, bie 
fiäf auf bie fo eben torgetragene 9)ern)anblung einei 
contiuuirlic^n SSrudbd in einen gmhffnliä^tnf beateben» 

i) ^an fann ieben 9tenner tinsi continuirlicl^en 
fSxnd^i, nebmiicb iebe^ barinn t>or!ommenbe ©lieb ton 
ber gorm a +j_üli ani jwei 5£brilen beffobenb 

betrad()tenf tooton ber eine eine ganje ^af)U ber anbere 
aber ein dgentlid^er gen>bbnttcl^er ?äxndf ift, ber bo^ 
burdf) entflanbeu/ ba^* tiac^ oben vorgetragener ^2etbo^ 
be / ade auf ibn folgenbe SBr&cbe ton ber Sorm 

/• +JL 

ton unten beranf in einen einzigen gen^bl^ntid^en 93rtidb 
2ufammen gebogen n)orben ftnb« 

2) 2)ie J^bdE^ffe ganje ^abl^ bie in einem 9lfnner 
iUtt, bei^ ber btefem SSrücbe au^^^^rige Quot tenh 
Der £^uotient termebrt um benienigen gen>bbn(ic(Kn 
SBrucb/ ber aQe bi§ ju biefem Slenner (NmO jufam* 
m<n S^jogene continuirlicbe S3r&c&e entb^tt« b^i^t ber 
biefem Quotienten jugebbrige toKfl^nbige Qhdx 

tienn 
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!Bntd(f p abbfrt n)arbeti# mnn 
q « + I 

ß +JL 



♦ 



♦ 






bem t^oHfUnbisett SBerfl^^ gfetdi^ ft^o foS^ unb j^ 

B q 

nitt0 ber bei a abgebrod^Ktten / 106 UmniUUft f^xU 
gebettben 8td^ 

ß ^+1^ 



♦ 



iff r tt>o ^ enhoeber bf t lejte Quottent ^ ob<r ein tyoUf 
f{inbt^er Quotfettt t(l , unb man btefen S9rud[^ btnn>^9 
»trft, fö fonn ber Ucbmefi ^+±^ 

ß-+± 

x-f r 

bem aSertl^ ^ omnbgfid^ ntclfttr toOf ommen gUfd^ fepn. 
B SBirft 
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@d fe^en nun ahixmül € unb €' bte ben £2nQ< 
Henten y unb y' i(ugel}&rtgen t>oU(linbigen jQuottmttn; 

S)a aber audb ^ter bie bcKflänbtgen £2uotientcngrb0er^ 
ate bie Sin^eit, nnb fomit alfo i unb i'^dj^te SBrfic^ 

fttib/ ba ferner bie in gleid&en udlij^ten SBr&c^n ent^ 
^{tenen griffen ganzen "^a^Un gleidt^ fei^n mäffen^ fo 
ifl ouc^ l^iet |8 =^ j8' ; foIglidS> aud^ 6 =5 6', toorauö % 
Äuf <il&nRdE^e airt i^=^V u. f* «>♦ folgte 

3tt)ei continuirlicl^e S5rfic|>e 
'^ « +1 unb a' -f-JL 

ß +_L ^ ^' +1 

y &C. y' 4- &C* 

Ilnnen alfo nidt^t einen unb eben benfelben SBerf^ A 

angbrficfen^ n^enn fte xnö^t awi einer glei(|^en 9(n|a^( 
glejdS^er ©lieber * = «' , ^ zz ^' &c^ befielen» goty 
ßcl> gibt ti feinen anbern tjon «-fjL 

y + Ac* 

twfdi^ebenen continuirßd&en a5ruc|>«'-fj^ ^ ber ben 

ß'+Ji 

!ßert( beS^erfteren «olüomnten eben fo genau au«s 
(rbf(f ^ a(« einen folc^n^ ber mit jenem ibentif^ i{C 



/» +1 B« 

• +_[_ 

} 
«+J_ = . A""> 

(autec ^ifttmnsitm^ wn A, 9Btr ntamn fux 

B 

©egen A c om^ergtrenbe SSrfid&c* ©iefe hloi au J 
B" 

ben govmctt « ^ « 4-JL J • +i 

torUuftg abfhral^trte SSenennung n)irb iogUid^ nifftv 

UUM<f)M unb gerecbtfertiget mrbem 

' ... 

6) €*d ifl Ilar/ baß ntati ieb<n folgenben conDcrgtrem 
ben 93vud) aud bem iinmttte(bar t>or^ergc^enben etj^ilt ^ 
votnn man in bem le^tern/ anjlatt be^ i^m ^uge^bris 
gen Guotienten/ eben btefen fiuotienten +j 

mit bemfolgenben Quon 
Äwnimmt So entjle^t j. SB» A'" auö A" , wenn 

man f n A" anjlatt y^ ben SBevt^ y +J_fejt* Serner 
ent|lei|t A°" an» A^ , wenn man tn bem leiteten 

förnäft 



II I 

SBnsd^e ^t 1 Un Witttff 1 -fr i annimmt, u, f« xo^ n 

f 

^an tarn alfo Übtxfjan^pt fagen, e$ entflel^e jeber 
conDergirenbe 93rud^ au$ feinem t>or^erse^enben tMli 
eben fo/ n^ie btefer avi& feinem t)or^ergeSenben entflon^ 
ben fp* 

• 7) ®etm itt^ = « +£ für /s 4-i_ ber 

B /3+£_ y+&c. 

y 

toKfUinbtge Quotient S gefejt mirb , fo tfl aIio 
A r= et -{- I ♦ 

©a nun nad&^ Nr. 3* jeber tnrtlftanbige Quotient 
grbfer , ate bie Sin^eit f (f, fo muß^ ein dcfetet SSrud^ 

25 

feptu X^ttnmä) if! a bie grbßte in bem SBert^e bon 

A fletfenbe ganje ^a'fyU eben fo, wenn 6 ber ju y 

B 

ge^brige botffUnbisc Quotient tf! , muß aud^' 

B . ß +± 

in /8 4-_[_ f((^(nb( ^ai^I unb fo »ettcc mit bm Sbri« 

gen Quorientem Sd ftnb bemnad^ Quotienten , unb 
grbßte ganje, in jebem Dollfldnbtgen Quotienten fliclens 
H 34^Un/ gleic^bebeutenbe 3Iu6br&cfet ' 

Jc^rfai^ 



14 



'„_ > 


T ; HTttt ttnn m<b 


y+"l 


y+i 


R 


> 


,8 + 1 > 


/8 +• I } ia^it ciUvmal 


y+i 


7 + 1 


R 


} 


I < 


I , unb alfo audt> 


ß+i 


/S+I 


y-f I 


y+I 


R 


} 


• + I < 


«+i 


ß+1 


,8+1 , ba«i(l; 


y+i 


y+i 


R 


» 


A <s 


A"" 


B 


ß"" 



tinb ba btefe SIrt ju fd[;ßef[cn auf jcbe Slttj^^l t>on 
Quotienten au^gebe^nt n)erben tann, fo tfl bemnacfi 
bet @al^ adsemetn einliefen» 

1« ^ufal^v SBenn^em dcbter 33rud[^/ unb fotnit 

B 
Älfo «6 = o t|! f fo fann auf t>&ßig a^nlid&e 2Irt ger 
leigt »erben/ baf A^ < j.^ 

B ß . 

> ± 

^ + JL 



fjl. 



IL ?ufa§. 



«3 



^ n m e r f u n 0« 

§« 9« ^an fimti eBen biefe 9}rftd^e/ m^ tUn 
temfelben ©efe^e , atiflatt ^orijontat ^ in fcnfre^nr 
Aoltsrnnc/ au(|^ a(fo bilben: 



Ottotientem 



ß 

y 
1 



9lettn<r» 



o 



«♦o -f I = I =: B®^ 

yB* + B^=iB^ 

JB" + B^c=iB°\ 

•B™+B"c=:sB™. 



&€• \ 



I 

yAV+A« 



i A\ 
A« 



JA« +A*«=.AF. 

1. 

ftc« 



» V 



;Dt(^c SKnotbnung gtit üudE^ f&v ben befiHibem 
S(tD, ba « « o; ttnb tntt^in ber ^^l^ler b<d 93rm^« Jl 

B 
Heiner^ ald ber 9lenner tf!« 9lur muf fn biefem gaOe 
ber ®ert^ • =: o »Wli* in bte Sleibe ber Öworten^ 
tm etngetragen »erben ^ wenn ble redete ©eite ber ^4^« 
(er/unb bie linfe ber 9lenner b(eiben foK. 



$♦ jo. 



34 



§. >ia a9di>tck )ttr Uif>un$. 



*■ 

•a- 



B q +JC^ 

. f + JL 

t + I 



A^ ~38 a + JL 
B , b + I 



c +^ 

b+i^ 

c 4-j^ 

b+i 



c +1 



\ 



@^cma 
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ober ß +_£_ c=c i8' -fr. 



69 fe^ett nun abcmtaf 6 ttnb 6' bie ben £2nQs 
tienten v unb y* pgel^ibrigen t^oKff^nbigen jQuotintttn: 
fo ifl ß 4 j^ =: ^' +J[_ 

Da aber aud& ^ier bte bodflänbigen £2uotienten grbßer ^ 

afe bie gin^ett/ nnb fomit alfo i unb i^i^tt 93räc^ 

6 6/ 

ftttb/ ba ferner bie in gleid^en nn^ij^ten aSr&c^en ent^ 
baltenen gvbffen ganjen ^a^Uxt gteicb fe^n m&jfen^ fo 
i(l auc^ bitif /3 =^ /?'; folgli* aud^ 6 = 6', »orauJ 
auf d]&nRd(^e »rt > =i J' «♦ f. »♦ folgte 

3n)ei contjnuirlic^ SBrficI^e 
f » +1 «nb «' +1 

y &C. y' 4" ^C* 

fbnnen alfo nid^t einen nnb eben benfetben SBertb ^A 

B 

anöbr&cfen/ n^enn fte nicl^t Mi einer gleicf^en 3(njab( 

glejdj^er ©lieber • = a' , /« = ^' &c^ befielen» goly 
lid) gibt eS !einen anbern t>on « -f£ 

iHrf(|>iebenen continttirlid^en 85ruc|>«'-fi^ , berben 

9ßert( be^Vrfferen DoQfommen eben fo genau av^h 
br&(f(t/ ab einen fol(|Kn, ber mit jenem {bentifd^ ift 

» l. (Sorott. 



iS 



' I4 (F t I L 

Seber conttnuirliclK 99rudi) tft bemndc^ tiotl^nKtu 
big ein bereits auf feine Ileihfie SBenennuffg gebrac^ 
Ux Sönidij : benn »enn ber ©ntdi> A_ c=- # "Hi^ Äuf 

B iS +&<^ 

eine Heinere ^Benennung A^^^it^ +1 gebrä(t|t 

B' /i' + &c 

mrben fbnnte : fo l^dtte mau alfo I 

#+ 1 — •' +1 ^ 

)D0 « unb «^ /8 unb A^ ^^ f* w« Derfd^^teben x^ittn, 
toeld^eö gegen ben fo eben ertotefenen @a} ffreitet^ 

SU <£ r I L j 

golglicl^ tverben attd^ bfe fR&^entng«n)ert^ 

i 

in immer grbffern, tinb auf teine Heinere 3urfi(ffft(^ 
baren ^al^Ien audgebr&cft« 

§*8^ Sldgemei ned ©efe^z bie gegen A com^ergi» 

B 
tenben SBrftclK jf^, it+i , * +JL «.t», 

auf geu>b^nli4^e SBrfid^e ju bringen ^ unb-ieben berfeb | 
ben w& aw^i unmittelbar i^orlderge^enben ^erjuleitetw j 



19 

Qi fft titsn nht^ii , btt| ttrit Hi aDgemetne ®efe) 
crforfd^en , nati) xoA6)m vt^tt h\i auf mtn jwijfen 

aus bet! untnineftar Doti^ergel^ettbett^ ttn^ <ltt befännt 

angcnomntenert/ ebenfoÄö 8^8^^ A ^»^werglreiÄcn »riW 

B 

d^eti, o^ne wcitlauftge Sere^^tiung, unb ntirbin färaer/ 
aW »ir oben §♦ ^ gej^'a^ ^ abgefettet werben f bnne^ 
S>ag/ed aber not^toenbtg ein foId^eS ®efe^ geben mäjfe^ 
efteniiet man auö bem einfbrmtgen unb regelmdfigen 
gortf(i(>reiten btefer »rad&i* "' 

25er nat&rfi^jte ®eeg fc^nt btefer )u fe^n^ bof 
nrtr mit einigen ber erjlen nnb einfa^pen ^xh^^, 

I 

bie oben geaetgte Slbbition unb fBerwanblung t&xM^ 
tome^men/ unb ba ergibt fdj^ bann fblgenbe«: 

Ao 
_ . ^ ♦ 

» a «4-1 

j 



V 



29 

T fi> +t BV+B» B« 

« +1= ( (*i8+0y+O>4-»/»+t = A"^+A» = A« 



ß+i kßy+O^-^ß B«l+B» B'" 

i 

©jefe t)ter erpen gefunbetteti SBrfid^e fd(^inen nun 
6mit« ikk|> ttnem frfit tinfadS^en @tfel^ fortiuge^ru 
3Benn man tie|mtf€(^ unter W Steige ber {^uotimten 

bU »r&(^ i. ' ü =J ^' ßA? + 1 _; A^ ; 

o I B^ ^ B« + o ^ 

h' 
yA* + A^ =! ^J > A" + A ^ ^ A'". 
y B^ + B^ B" > B" 4- B' B*" 

fe^tf too ber t)f>rbm SSrnd^^msen ber älnalogte unb 

o 
alfo nur barum tinge^^rt tif , bamtt bad @cfe^ Uuu . 
Ikber to bU 9(ugm faOe^ fo ifi* c$ a(fp bei ben »r&c^ett 

erliefen r baß ber ^dfeter ejtfe« Seben ein ^rDbuct aud 
benr Dot^erge^enben 3^^(^ in ben fiber i^m fle^enben 
£2uptienfen/ t^erme^rt um ben ^^(er be$ t^cddjten 
^x\xiß ; ber 9lenner aber ein ^robuct arx^ bem 9tens 
ner be^ t>ojr^erge^enben $8rudt^6 In eben ben aber i^m 
befinblfdi^en Quotienten^ t^inne^rt iim ben 9lenner be« 
s^orleQten SBrue^^ fe)^ 

Um 
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ben betben uttntittelbi^r t)pr i^nt ^erge^enben ^xii6)tn 
eben fo f tioit ^tefe oud ben i^or i^nen ^erge^enben ent^ 
ftanben finb : ober bad auf Srfa^ntng gegr&nbete €ntc 
ftel^ung^gefe^ bet bret erjlen SBr&d^e igt(t t>erm5ge ber 
®ubfütutton aud^ Don bem bierren^ tft dlfo i>on bett 
Diet erjlen »m^r, unb gilt bemnad^ an^ t>on bem fi&nf: 
tent miti^tn t)on aOett/ inbem ber f&ttfre aud bem bier^ 
teti, folgte »fe btefer )>uö bem britteti* §. 5* Nn 6* 

SBemt 11^ alfd bie Stetige ber Quotienten th fi^y**^ 
^^ fi, fc\ l^aben, fo tjl ea leidet/ bie Steige ber gegen 
A conbergirenben äJr&c^ fo mit fortjufeigen^ ald Quo^ 

tienten bor^anben ftnb^ unb manftati 

1/ i =- A» , /s A° + i -^ A' , yA' 4. A» _. 



O I ß» /!ß°+0 B» yß»+B* 

I 

B" q^ q i«q+q" q* 

tt)o_^ ', 2j i< ito« ««c|> Wefem ®efe|e formJrten 
^xh<lii, tinbp^ ben auf fie folgenben^ wA i^nen be? 
red&neten SBrudi^ borfieffen» 



Slnntei'^ 



«3 



§« 9« 9)lan fänn eBen btefe iBrfii^e/ mä} ebm 
bemfelben @efe^e / atiflatt ^orijontat ^ in fenfr^tcr 
JCoIumnt/ and) a(fo bilUn: 



Quotienten« 


9lttinar. 


o 


• * 


» 


I 


1» 


«,0 -f- 1 = I = B', 


«e.I-rf-0«=!<K=äA'*, 


y 


/sB»+^-^=B^ 


;JA».+ I— A\ 


i 


yß»4.B»=.B", 


yA* + A°=iA«. 


1 


XB« + B»==B". 

• 


JA" -f-A^^At>^ 

< 


^ 


,B™+B«c=:B™ 

1 


tA^+A^r^tA"»", 




&e, \ 


&c 



» V 



^Dt^elBe SInotbnung gilt aud& f&r ben befonbern 
SäB/ ba « =: o; nnb mithin ber ^dl^Ier be« »nK|>« Jl 

B 
Heiner, ald ber 9lenner \% 9lur muf in biefem %oSk 
ber 3Bert^ • =: o wirHicJ> in bie Slei^ie ber Öuotiem 
ten eingetragen »erben, wenn bte rechte ©eite ber 3*^* 
(er , unb bie linf e ber IRenner bleiben foK* 



$♦ lO. 
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B q +J[^ 

. f + JL 
t + I 



u +JL 

V + i_ 



B . b + I 



c + jc^ 

b +1^ 

c 4-1 

b+i 






\ 



@(^ema 



»5 



^d)md jum eifen SSeifpieL 



itnUtt. 



I 



Satter. 

O' 



P 

q 

r 
f 
t 

Q 
V 

w 



i.q 4-0 
rq+ I 

fr»+q 
vtf+t» 



o 

1. 



f^ 






u\ 



V*. 



w*. 



r- 



I.p + = 


a p» 


qp + 1 = 


rp«. 


r p' + p = 


:*I«. 


ft«+p» = 


. f». 


tf'-ff"« 


=*t«. 


ut"4.f» = 


SU« 


van-f,e = 




wv^+u"= 


SW". 



93eif)>iele In 3<^l^len fommen unten t)on @ie mo^ 
aber bd§ ©efelg ber SJilbnng ber €onttnutrItd(^en 
f)t and ben Quotienten nidt^t beutßcf^er , ül6 bte 
gebrauchten aSsemeinen $üd)in^ 

Die SHudfü^rung bed imittn fdiifpMi bleibt bem 
iiberlaffen* 

^ II« Solgeruttgen au« bem aOgemetnen 
K be& Sortfc^reitend ber a\x$ bem continutrIid|^en 

. ttitf 
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*«. q> S°' o'f» 

p — jA q p — _A q, SJntl^itt muf um 
B ^ B 

i q" 

fmwVt j^^ d. > P — d.9' *<** »f*^ 

q» B ' B 

q 
q B 

S)(mtMt(^ t|t / «^nt 9{ä<f ft(|»t auf boö 3et«^(n b<< 
U(6m(fte/ bcr Unta;f(|>kb von A unb p** t^xl^fift, «M 



S 



q 



k«t wn_A_unb^ So^gßdl» rftrfm bt« 18rfi(l[^ ]^ 
B q q» 

p , p*, P^S b«m xoA^ixvii ÜBtrt^e imnwr n4|etr, j« 
q q^ q« 

wtittv ({( fortgeftjt tonben , unb itbtr berTciam 
i(l b«nwa(^ bcm. Sßm^e ^ nj^»^ 4l$ aKc »or^tr« 

ß 
g«t«nb(iK 

m 9«gtll A CQiiMrsircnbra $Bt&(^, ©ranim ftn^, 

T 
|Wif^« ^n«ti baffilt« m^ttn {|t, 

q' q q' 

^gH)(^n «Rmitt«K«( auf «inatibtr fi»^enb* iSlitbet 

9b(r 



»7 
46er in b<n »«afUbbidenSßm^ t>on /L (§. 5. Nr. i. tt. 3.} 

tojtntt man anfiatt ^ beit (iffem Quotienten jugeJ^briü 
gen DoDjUinbtgen Quotienten felgt. Diefer fei^ </>, fo 
^(»m »ir ttlfo ^ . =5 <^ P + P°^ Da^et ^ 

B ^ q + q^ 

^— L=' »p +?"" — p =t p^'q "^q^'P ^ 
B q ^q + q"" q qtM+q"*) 

tinb A _ p^ _, ^p + p^— p° ^ _ <p(p^q— qV- 



B qr M+q^ q^ q^(^q + q") 

^tmnaäf ijl ber Unterfd^ieb Don A^ unb feinem 

B 
9t&^erttnflgn)ertl&e p bem Unterfdbiebe t>on^unb bem 

q ß 

jttttic^ll t>or p^ l&erge^enben 9Wöerung3tt)ertl&e p^ in 

q q° 

abjtc&t auf bie $tiä)m entgegengefei^t, 

SBeuttjA „£_bejla^t/ unb mithin jA>jpi|i^ fo 

B q B q 

ijl 4_ ^ p^ wrnetnt / unb alfo_A ^ j^ golgli* 

B q* B q*> 

f&Qt b^ 3Bertl& bon j\ 2n)ifd)en ie smei unmittelbar 

B 
auf einanbet fotgenbe SBröc^e ber Steige A% A^&c. 
. ^ B^ B^ 

ttebngen« folgt ^ieraua in Slbft^^t auf bie Wkrtkt 

f&r A^/ ^ &c* baß/ mm » nid^^t =$ o unb alfo A 

ß* B^ B 



em 



^n mid)ttt S3ntcl^ Ift, mb mm ftfterbtg j^ftt jbct 

o 
8l<t^e A^/ A^ &c« 0ii ber borberfie SSrud^ angcnon^ 

mm »frb, ade »rftdK A** , A^, A™, &c* bereu 

Gtetfe gembe tfl^ tleUier a(5 A^ unb i^ittgegen bteien^et^ 

B 

bereit ©teBe ungerabe ijl/ »le £, A* , A"' , A'™ & c 

"o B^ B'" ß""* 

grbger afe ^ fe^n werbeti: mit A^ b« *' »ie ber 
B BT 

blofe Slttbia »Ott A^ g_, « + JL W*^*^ *^^' 

B ^ -fi &C; 

Reiner ate^/ miOimA^ »jeber 8rb|er ifl, luf* »♦ 
B B^ 



3fl « e=i o, ba« fff/ fM ein icbter SrndS^, fo tfl 

B 

ble Ret $e ber gegen jA conbergtrenben Srfic^e ji^^ ^ 

B o ^^^ 

j^&c unb ba jt^ober ber britte aSrud^^ grbger ob 
j^ ober, ate A^ fo i|l ber t^lerte »leber 

Keiner« ÜRitl^in ftnb Möf in biefem S^^Ke aO^ SSrfid^ 
ber aiel^e A^ / A» &c. beren ©tette «ngerabe \if 
B« B' 



gr8fer 
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Äuf ba« ^tidbtn altt Ifi ber t>on beut rnten unb m — itw 
S3rucl{> ^tvrfi^rmbe Uebemfl bem ^on bctw m •— itcn 
unb m — 2ten cntfianbenen gerabe entgegengefejt ; fo 
bafl mnn mit bei; er(ien ^räcben angefangen toith, 
biefe Ueberrefle abwed^felnb beja^ unb bernetnt fhtb* 
9lutt j|l bei ben imi erflen a5rfid()en^. jt^ber Uebers 

Ol' 

reft €t. o •— I* I = — . !• STOit^in ftnb [aitcb bk 
Ueberrefte aller folgenben aSr&dt^e, wenn man ne^mlicb 
bei je a»^«^« berfelben^ ^_p^, bie fic(> unmittelbar fcfc , 

q q 

gen, ^d^ler unb Sflenner fiberö Äreuj multiylicirt, unb 
bie ^robnf te abjie^t , entweber -f i ober ~ i , unb 
jwar ^at man pq* — p^q =^ — i , »enn bte ^UVt 
Ui entfernteren ber b^iben ^räc^e, ne^mlic^ P/ bi( 

aweite, bierte/ fedE>«te^ alfo fiber^aupt gerabe ifif unb ■ 
l^ingegen wirb pq^ ^ p^'q =: 4^ i fe^n, tpenn biefe ' 
©teile ungerabe ip* , j 

SBenn » =» o, alfojt ^_o ^ j^ u. f, »♦ bie SJei^ 

O I yg 

ber gegen A^ conbergirenben a5rfic(?e i jt , fo i jl o, o *- 
B 



gemer i* i — ji» o «=s 4- i, «, f, n^ foIgIi(|> etü j 
l^dlt man i^ier pq* -^ p*q «=! — i, n)enn bie Stelle j 
bon£, (bie i»ei erflen Sörfic^ejc^, o^, mit gm^ 

q o I 

mt) gerabe, unb pq"* — p^'q =— + i »enn btefr 
@telte ungerabe tft ^ 

4) i&5er^ 



■ 3» 

gegen bie red^^te Siawb 3a entfemem ^ fte tiim naät 
§♦ 6* nm §♦ !!♦ Nr. 2* ©rfnaen^on A^ftnb/ unb 

B 
biefe @ranjen al]i> immer nj^er jufammen rfidfen/ ie 
weiter bie S^ed^nung fortgefeit noirb ; fo ereilet, baf 
man fU^ tainxä) bem SBBert^ «on A^ beflo tiie^r ni^ 

^ B 

u, ft me^r Quotienten nnb aui i^nen hergeleitete 
S3r&^e oorfommem S8obnr(l(^ ber ben ©liebem 
A^ , ^ , ^ &c. §. 6* Nn 5- gegebene 5Ra^mc: 
B^ B^ B^ 
Sl4^erftng8tt)ertöe t>on_A, ober gegen A coit^ 

tergirenbe SSriidtie anfö neue beflatiget nnb wtU 
fommen gerec^tfertiget wirb^ 

^jtte man bemnac^ ffit A unjd^lig tiele ^0« 
tienten in bem Slulbrucf • + j^ 

fo liegen f[c|> alfo fold^e SBrfid^cjp ,;p^ &c/ angeben, 

q q' 

bie Dpn ^ nur um ein nnenbltc^ SBeniged unterfc^^ie^ 

i B 
ben »drem 

6) & Idßt ful^ aBer auc^ hm^ eine einfache 9U(^ 
nnng jeigen^ baf in ber SRei^ 

•^. ■ .^• 

o p ß» ' B* q^ q q* 

iebet 



33 ^ 

q B 

Ü Ut i>or i^m ^erge^nbe p^ 



\ 



q^ 



9la* §♦ 8. tft Pl_ =a 7«p -f p°« ®«ntt 

q^. /.q '^f qo 

un dBcr ftatt /i aberatal (tr »oKftdnbigc ^uotcmt « 
ffcjt wirb, fo »ewanbrft fü^ bw Sßm^ t>o tt/«p-f- p* 

i»q+q^ 

mtd^ Nto, 2») in ben oon _A fdbfl^ unb «ö ift 

B 

_A a=3 »P -f P* ♦ J&I«W«« folgt t 

B *q + q° ^ 

p°- A q* 
B 



A q _ p 
. "B 

in ol^ttc 9i&crft(i>t auf bad ^tid^en: 

P"-A_q% 
B 



♦ 



p — A ^ 

B 



9hitt {<l tÜ« i>, ali dtf' tpSf{^nbtser Qttotttnt 
f. 6. Ht. i,) &A^ dÜ I : mithin wirb owt^ 

» ^ A q" ^ p — A^ f*''" mfifftiu 
F B 

jolaß* ljl«u<^ ^ — Aq, 



q*: B ^ V q" . 



4^ 

f3Utbtx ber gegen ^cont^ergirenbcti Sei« 

B 

l^e t>on continutrltcben Srfidt^en Htmen 
^ingefcf^altet n>erbem * , 

€6 laffen fid), unter gewifen ttmfUnbttt/ iwi&lfüi 
, b fi + j_ 

abgeleiteten ccnt^ergirenben continuirlidlKn fdft^d^t ned^ 
anbete einfclH^Iten ^ bte ebenfaO» 9l&^entng«tt>ei1^ bott 
A {tnb/ nnb mit benen ed folgenbe SBenninbniß i^tt 

r 

(£« fe^f tt>ie bf^i^er^ bie gegen A conbtrgireitte 
gleite bon ISrficben biefe : fi 

£, A^^«, M A^,,., A», A% jA;;», A^^ 6t. 

o, B° B' B"* **B'^ B* B** B*^ 

fo ftnb : m6i §. iit Nr« 2^ folgenbe l^iebon neifier^ 0!ÜJ^^ 

B 
A*^ , A« , A'^ A* , A^" , &e. 



♦ ♦ ♦ ♦ 



jjp B" B*^ B* B*** 

itnb' folgmbc großer / ali A^x 

B 

JL. ^' A'« A«, A«,&c» 

o B* B™ B« B>5" 

SBit betrachten juerff bie Steil^e ber (letneren^ 

Sn biefer jie^e man je }n)ei )nnid()(t anf einanber 
folgenben ©lieber ober »rfid&e^ *♦ »♦jA*^ , A'^ t^on 

einanber 
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ßKU -^ 

9}ttn tfi abtr , tutd^ bmi ©tft^e Ut SSrlbung bttfcr 
aSrfidbe, ( §. 8« ) 

^xn ^ ^Ax»+ A*, ttttl> ßx« «= ;«Bx»+Bx ; ba^e( 

Axn_^ Ax ^ ^ A»^ 4- A^ _ A« ::=a /»(A«^B»— A^B'O 
ßx" ffx /«B»' + Bx B* Bxßx" 

«b«Ax»B*— A«Bx^=+i; «»)efI(§»ii.Nr.3.)A;;f ' 

B" 

(Stelle ttlf» ungerabe tft 

SXit^inift A«" _ A^'^ -f. A« 

• , ßx« ßx ßx ßxit^ 

3^ twn i« getabe Der ©ti^eit gW*, fo rdf (t*, 
»IC $♦ i3» ttnb §♦ 14* cwiefen »orben ^ f dti JBruil» 
jtt>{f(^ B* ttttb B™ mit fteinmm SSiinntt, «te B*" 
bettfesi ; ifl ober bet Quotient /u grbßer ate btK (Sttb 
\eat, fo paßt ber §♦ I3» «»b 14* erwiefetif ©alj biet? 
xSdSft iw^r ^ itnb baß atebann jwifd^en A^ «nb A*" 

übet ^A*^ + A^ meistere »rftc^e mbgKd(> fejKn^ 

71^ + B» 
irlicllet alfo : 

^an bettle {tc^ bie Steige : 

lA^ + A»; aA'' + A^ ; 3A"+A^ ; 

nF'+IF a B" + B^ 3 ß" + ß* 
(^-i)A'^ + A^ . 
(^- I) B" + B* 



36 
©a ferner <{► < ^ + i fei^n ttmf,- (§♦ 5. Nr. 2*) . 

fo ifl öU* q <p + q^ < (/• + I ) q + q** : ba^ tfi 
< /• 9 + 9*^ + 9 ' w** ntitftin wiebentm 
I 1^ I '^ ttnbmil 



q^ + q^ A.q+ q^ + q 

^ +q<>=:q^, fo t jl bemnadM. j> j[ i bal^er au(^ 

q^+q^ q+q^ 

q(q^ -f q«) q(q+ q') 

A — -J > +1 

B q q(q + q') 

ober ber ttnterf4>teb iroi\d)tn bem »a^ren SBert^eJL 

B 
tsnb bem SM^emngömrtl^e ^^ tftgr&fer^al$etri93rttc|f, 

q 

beffen .^i^Ier bie ©nl^ei^ ber 9lenner aber ein 9>robttft 
aM bem 9lentter eben btefeö 93nic^$ in bie ©urnnte 
eben beffelben unb beö nid^ft /ofgenben 9lenner$ {ft 

r 
» ■ 

§♦ lat 3eber t)on ben gegen jA contjergirenben 

ß 
»rächen tfl bem 3Bert^e A^na^er, afe jeber anbere 

mbgifdde S5rn(f^ mit fUinerem 9}enner^ 

-' • 

55 e » ei §♦ 

' ffienn ^ein ®ßeb, ber Steige bir gegen A Atm 
q B 

t^ergirenben jBtfii^^ tmb ^ jfbf t onbirt 9ni0 {fl^ 

-. • a . 



♦ ^ 



fufn, ati ber t^^trA ittib wn A^ nnb gnoät ttm fome^ 

B B» 

Heiner/ je n%r imtr eitigefc^aftete bor ©r^n^e A^ 

Bxn 

Uegt So ftnt) bempad^ biqe ^vmtUd)m eingefc^Itc^ 
icir ißr&c^ mut ^ifftmngßxotn^t iM>n A_, ble mit 

B 
bmen ber Steige f&r A^ and) mdf bif gmiein. ^obttt/ 

B 
baß ba ber UnterfdS^eb jnnfc^en ie imt iuni^ft fob 
^enben ==: i ifl / nadj^ §♦ 13» 14» 

^r^ufr Beiber fRenner 

lein britter fSvud) a»iW^« i^"^« %^ f^»«^ ^ff«^ 
9lefmer beht gthftm 9limtt btefir betben fBr&d^ cnd 
tpeber gleicb ijl / ober Heiner al$ berfelbe n>2i«» 

;Dentna€l^ lafen fk^ in ber Steige 

«f /•/ y/ J ♦ ♦ ♦ ♦ A/ fAf 9t qf 

Jl'JL~J^'^' i^..^\tj ^ ]^, p^ &C 
o I B^ ß^ B" q^ q q' q" 

|tt)ifcben je itt>ei ®Iieber_p^ urib j?^ a- i«* p rf- ^ »efc 

4>e beibe ftetner als A^jmb/ unb fic^ aU foId(^e 

B 
Ittndd&fl folgen / fo t>iel 9t3^err«nggtpertl&e t^on A t>ott * 

ber gomt 

iq+q'' aq+q^ 3q +q^ (^~i)q+? 

Cfnfd^alteh/ al^ in ^m -— i ©n^eiten jtnb^ )9P ^ be^- 
jenige^ Önotient ijl^ ber ben a5rud[> ^ 

Ü =t A^p + p"" beflimmt^ 

q^ ^ q + q^ ^ ^ 






4S 

w üon bcr gort« 

. unb B° = I , Don bcr gorm 
. 3li' + i (v— OBHi 

^i»; Nibcn a3rud;e A"' unb A^ wiit 

unb ba A^ = ? A" 4. A' t(l, 
B"^ Tb^^ + B^ 

•%.c*^*ll biefette fo birf neue 9la^min3fe 

. >AS 3A^'+AS ., a-i)A"+ A' . 

.^ A«tf\itti5 fammt(ic& > A fepn werbW/ 

;:»irsiccii entsaften fmb» *! 

^wvf iit 3a^lm flehen untm $. 27* ^ 

« 

. ^t&>r nennt bie «ad; bem (Sefej $♦ ft 1 

^.*v«v« «/ /8, 7/ K* ah^dtiHUtif gegen 

..^vr «^i-ft*e A^' ^^ A" K. Jj:aui)fr 

B^ B^ B*^ 

.H> J»K b«iw«f*^" eiitgefd^alteten mit aritjn 
^o^-N« i^^'^^" ""^ 5Rennern; SRebem 
\x- nnjefc&altete »röc^e. ' 



4* ' 

&Utitt ber gegen A^cottbergirenben 9ct> 

B 
f^e bon contintttrltc^en Srfidt^en Htineit 
^Ind^fdE^itltet tDerben« 

& laffeti ftd^, unter gewiffen ttmfUlnben^ iia^^ 
bie att6^ c=t » +JL 

abgeleiteten cont>ergtrenben conttnuirltd^ f&tf^dft nod^ 
dnbcre einfclHiIten/ bte ebenfaK^ 9l&l^erung«tt)ert^ »on 
. A fmb/ unb mit benen ed fblgenbe 99enHtnbniß l^tt 

r 

€§ fei^/ n)ie bi^i^er^ bie gegen A conbergtrente 
Steige bon S3r&(ben bfefe : fi 

£, A^=.*, M a;;^,,,, A«. A% jA;;», a^^ &c 

o, B° B^ B"* ^B"'^ B* B*^ 5*2" 

fo ftnb : m^ §. ii« Nn ^« folgenbe l^iebon fteirier^ aUAx 

B 
A% A« , A^^ A* , A^« , &c 



♦ ♦ ♦ ♦ 



jjo ßu ßiv ßx ßxu 

unb' folgenbe grbf er / aXi A : 

I' ^' ^ :^' A«,&e, 

T B* B™ B« ßi^ 

I 

ÜBir betrad^ten juerjl bie fRtif^t ber Heineren^ 

Sn biefer jtei^e man je ^»ei )unAc&fi auf etndnber 
folgenben ©lieber ober SBrfidi^e/ ^ 85*^^ , A* t>w 

ctnanber 



4* 

wo B^Ier ttttb ^fttxtm tut^ <trtt^nKf{f<Qer ^rogttf 
ft^n fortge^ot ^ fo tfi folgenbe^ leidet )u motiftn : 

i) Da« er|U ©lieb biefer Slet^t, ne^mlic^ lA^+A* 

Ijt grtfer «te ^ ; benn i A" + A* ~ ^ =* 

B* I B« + B» B»^ 

•f ' ■■ 

B*(l ß" + B«). 

a) 2)a« iwtit« ©tUb btrfdbw , ober gA*' -f A«, 

aB«+B* 
t(t grb^nc alj boS trfte , unb bii6 brttte grt^r , cM 
ia$ jtodte , u> f. to. benn ber Untcrf^ieb »on ie jweiKn 
junddl^fi folgenbtn i|{ 

^ (^—i) A" + A' _ (f.^t)A''+A» _3 
(^—i) ßxi-f, B* (^^2)B" 4.B« 

Qt^O (A"B*-^ A»B?°)— (^c-^) (A'^B *.^ A*B^. 
0«- 1) ( B«4.B») (^-a> <B»' +B«) 

Aber A * B* /#- A» B« =. + 1. (rw* $. 11. Nna.) 
fo(()Itcl^ ifl biefer Unttrfc^feb jwtter jnRJ(|>fi folgenber 
@(t(ber jcntr Steigt/ mi^ntUc^be« /<— i unb />« — atoi 

+ I 



'•mim- 



mit bem ^robuft t^rcr yitnmu 

S)a8 l^cift ; r>a^ folgenbe @(ieb ifl gtifer, aU bii« 
tovfyergel^enb^ €nbltc^ 

3) tfl bd« lefete ober ^6d^jle ©lieb . 
(^-~i) A'^ + A Befrnr/ <ite /eA"+A' , b, i 
(,* — I ) B« + B^ /t B*^ + B^ 

als Af " ^ Denn 

A*A' 
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ft^, aü kitf i^ötrA hnM^on Af / utib ixoAt um fonie^r 
. B B» 

Heiner^ je ndl^er jener eittgefd^aftete Vtt ©rinje A^ 

ßxn 

liegt Qi finb bemttad^ btefe fSmmtltd^en tln^t^^ltu 
un ^ttitlft neue ^ifftmngßmnf)^ i>ott A, ble mit 

B 
benen ber ERei^e f&r A^ mä) noc^ biß gemein ^aben^ 

B 
bdfi ba ber Unterf^^eb jnnfcben je a^^i jun^Sc^ft fbb 
jcnben =: i t jl ^ na(|^ §• 13^ 14^ 

^r^bufr Beiber {Renner 
fein britter 9vndf jm'fc^en t^nen liegen tarn, beffen 
9lenner bent grb^ert 9lenner biefir beiben S3r&cbe enti 
mber gleicf^ ifl/ ober Heiner aU berfe(be tc&vt^ 

X>vxinad) lafen ^^ in ber Steige 

«f ßf y/' !♦♦♦♦ A/ f*f »f qr 

^,j^==. A^, A^, i^__^, p,, p^, p« &c 

Ol B^ ß^ B" q^ q q^ q" 

|»if*ett je jtt)ei ®Iieber_£^ nrib j^ a- /u p + p^ wfc 

q« P^ A*q+q" 
4>e beibe ((einer als A^ftnb/ unb fc^ aU \^\6)t 

B 
lunic^fl folgen f fo Diel 9lib^rmng«tt)ertl6e t>on A oon 

B . 

ber Sorm 

ip+P% gp + P% 3P+P '^.... fA^-i)p+ P* 

iq+q" aq+q** sq+q'' (i-~i)q+q^ 

etnfd[)alten / afö in ^ -- i ©n^eiten {mb/. »0 f* benf- 
jenige Quotient ifl^ ber ben SBrudS^ ^ 

PI =» /*P' + P"* benimmt» 

q^ ^ q + q« ^ ^ 

Surcf^ 
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«ber t» fragt ffcf) ie^t, t» biß hü an A°» tfa^t^ 

®(f() <m4» »Ott A** / A^ ttnb ftbcri^aupt ven «0» 

®{t(bmt ber gegett A contxrgirtttbctt Sld^ gelte? 

B 

CEi etitjfe^t aber ba^QUeb A^ au« A^, utm vm 

ftn leiteten anfiatt d ben Sßert^ d 4. t fe|t ^ 5» Ifi^^i) 

e 
nnb ba »cmtbge obiger Stedi^nutig, 

A" ^ A° d + A' » gcfunbett »ort««: 
B™ B« d + B'> 

fo ifi bentnac^ 

A^Z-d+j^N +AV A«d+A«>+A^ 
A»» ■• V e/ ^ e_ 

S^ B"/'d+^\4.B»> B"d+1«7qr^ 

mtt^tn j(l A^^ ^ A'^e + A" • ♦ e« gitt alfo tHt« 



B'^ B'^ e + B« I 

•ßrä 

imti attd(> DOtt AV_* 



- -1 



& Umf^t aUt bev fo eben g^gel^ne JBeu^eiß^ bdß Mt' . 

Va Sit A™ rfc|)tlge (Skfej aucl^ »onjA^ gelte, ein^ ] 
gisr ßiv ' 

mib üMn auf bem Umftetibe / bag A'^ aug A™ e«t» 



SS 

p'q ^ pqf +p^q«^ w*^'p =^ pqf *f pq^»; Wt* 
p'q — q'p = — (pq"* — p^'q) «♦ wimn t^un, 

U •^ ,4, y « « « « Imtcr bejahte ^a^Ien bebeut^r 
p^q— q^p, unb pq""— p^'q berfe^rte ^eic^ii, xoxt oben 
$• II. Nr« 3* uiib fct feAier^ xotwx j^ bcr t>or jp^ um 

q«> qo 

Htfttelbdr l^cr^^nbe {Srud^ ifi^ au« eBcn bem OmttM 
and) pq^ — p^q =! — (p°q°« — p^q**) « fepnnmf; 
«tib fo immer toeiKr bi$ (mf bte i>0Tbetf!m SSrft^ 
a^ ab -f ^, »0 ber ttnrerfd(>ieb ber fiber^ Ärtui mdb 
I ... b * 

tiplicirten 3^Wt unb 9lentier =:ab+/5— a>e=!iS 
i(l ; fo ^at man alfo p^q — p q' ==^ -f /3y ^ ♦ ♦♦♦ «. 

35aö (ieif[t : 9ämxx t>it ^aiiUt uttb 9iennet jwefcr . jib 
ndd)jl auf tinatibtt folgenben gegen A^ cöttbergirenbe« 

B 

SSrfid^e fibcr^ Äreuj mnlti^kitt mtbm, fo ffl Mf 
tlNterfd^teb biefer ^robufte (D^ne SRfidrftcbt auf m 
Beteten) bem ^robutt oQer Dor ben betben SÖrftd^en 
l&ergc^enben ßd^ler ober Slniefger /S/ y, > ♦ ♦ ♦», gleicj^ 
SiEt aibftc^t auf ba6 ^d(^ett bfefeö Unterfc|)iteb« aber 
gilt bie oben gegebene SRegel §♦ ii* Nr. 2t unb imt 

q' qf+q% 

S, 5, Tut. lä, b«r ®«rfi& »onjp^ in ben t>on_A , ««nn 

q» ß 



4^ 






i -f_Li 

•-I+i 

gm,« . ' 

i • — I 

Sd e9 fcnter aud^ nfijfid£^ fepti fann. ixrnemte 
k ©liebet in einem contTttnirltd^en SSr^cf^ einjafüt^rett/ 
fo inerten ibiif aticty folgenbe gteic^ebeutenbe SRuis 
brftdfe: 

I ^ I ^ "t* I 



.7 



gtratr 
• +JL 


1 


« + I — jt^ 

2+JL 


I +1 


tinb 


ß 

* 

3-1 




£ » 


$. 18. 

1 



Äk 



6o 

r f t u T 

8Ü' H' E_' PL' ^' ?^* 

q^ q" q q' q" q"* 

fortgcftaten Steige fep ber 95tu(6 p™ t^on tet fBefc^f« 

fen^t , bdf 3i(|[<r unb Slennet einen gemebtf(|Htft& 
eben S^^etler l^aben, fo baf, n>enn p^ b=s «-m itnb 
q" SA irn gefejt wirb, >'" ,^ m fep , wo tttttj^iit 



q^" n 
n < q^ t(t X)tefer in Heineren ^l^Ien andgebrfidFre 
®ert^ ni^tfl nun entweber einem t>or p'" l&erge^ben/ 

Alfo gleid^faO^ in Reineren "^^Un au^gebrftcften SBer< 
tl^e^ t^oOIommen gleid^/ oberer f&Ut awtfd^n >wer 

q • 

dnbere bergleid^en, beren n^dl^fter unb jnxtr nnmittelbar 

grbflerer ate ni^l^iemit^fejjn wag; fo ijl 

• n q' 



q fq" + q'^A*"' 

SBebentet nun p"^ ben Uiün, ober duflejrflten ffierti 

qiu 

bcr Äei^.A^&c. (welche* anjunel^men txUvibt Ijlf 

ftibem wir ton beg folgenben abftrd^iren/) unb ijl ber 
fir f/geWrige »ottpinbige Xjuotient S ==i f 4^ , 

fo benoanbeft jtcl^jp^ ^^ Jlü^' ^«» S flatt f gencnu 

q q"' 

tuen wirb« 

£)a^er 



53 

wiaetmsitnr gfetdi^ tii« .S)fe0 i>oratt«gerc|^(ft> fo U^ fi<b 
burd^ @c^Ifi^/ Me benen oben gebraud^ten dbniid) 
ftitb/ tthb bfe )t){r au$ biefem @runbe nid^t nHcberl^oIm 
kverben^ fotgenbe^ bavt^un« 

i) Die Slrr, einen continnfrfid&en 85nidJ> 

c 4~ &c» 
ifli ^iteR gett)b^nltd(^en ju i^craanbefn^ Jfl t^oQfomntett 
Am bte §« 4. sejetgte : fo xtk and) bte 99enennungen 
Qitpjteni unb t>oaj!dnb.tgeV Quotient ebeti 
folB bicfelben jtnb ^ wie §• 5* Nr, 2» 

a) Der SBert^ t>on Ä^fann auf mand)^xUi Slrt^ 
ttnb ixoat alfo torgieflellt toerben: 

-B ' b -f-y b "i"y ' * 

C c+7 

D&c» 
tt>o B bct DoOfUnbige Quotient t)on b^ C ber iDon c, 

D bet ton d {{l^ u. f« n>« 

3) Sßeiin man anflatt ber t^oKfldubigen Quotien» 
ten tmr bte in i^nen enthaltenen j^bc^jlen ganjen ^alfUn 
ober Quotienten b^ c^ d &c. Uit, unb bie SSr&dbe 

I b b + y 

Jefottber« betradj^tet, fo nä!^ern ftdS^ biefelbe beni ©erti^* 

A inmter me^r^ \t me^v ©lieber ber continutrlic^e ^vxä) 

B 

iot* ©ie ^efßen ba^er gegen ^ cont^ergirenbe Söröd^e/ 

ß 

«öie $♦ 6* Nr* 5^ 

4) ©er 



6» 



ber folgenbtn a5rftc(>«n_p , ^, We g(g(n_A- contxrgi* 

q q' .» 

rot, tji, ttxntt man von b<m ptfat^ bed \Uxp(tftt 

P - Pl =-= fp° + P°°^°° ~ P" 

q q° fq° + q~^~ q" 

obtt =! /.~ (pP^q" — q~p*). wit|in«»(^Nt.i. 

q°q 

S)ieiirt ttiiter{!d(^j<b twtt ^fit tlettur ^ ie Hct tier bfe 
^^ler iS/ Vf >^ &c^ ftnb/ «nb je grbßer bfe Slcttwt 
q^/ q &c tixrbeti» S>tefe Ujtern t9ac|bf<^n (^^^ naif 
hm ©efe^e §* 19« unb iene (dogen i^on jDcr fRann 
baienigen ®irbfe ab, bie in einen conHniiirKdi^en SBrnd^ 
i^enpanbclt xoix\>f mb.i^t ^x^ntt ift mn f(mfkn# 
toenn fte fdmmtlicl^ enttbeber S3r&c^e, ober ber Stn^eft 
fld(|i fmb^ wn totfd^t tc|ttitn (Soltuns bie an^np 
Md^^rßd^ abge^anbelten SSrüd^e ftnb. 

5) Sßenn man teäf einmal auf bie gegen A^ com 

B 

»ergtrenbe gleite ^"^^A^z J^ &e* jürficf geltet , unb 

je a»ef junad^jl auf einanbet folgenbe bliebet btt 
fitbui^ng t nad^^ tpn einanbet obaie^et ; fp f^at mm 
Mfb Nr« 4. . 
A' ~ A^ c=,< ^ , alfo A^ «rä A^ + /> 

l getnen 



' 5S 

tit^ ^Si^ 4iitf bie $* 4. gezeigte Vfrt üi sm&6n« 
(tcfK t»emattbe(t^ geben bie 9{ei^e 

L.J ' ^ ^^ + ^ ; (ab ■f^)c-4.fty; 

I b . bc -f^y 

(abc4-ay+/gc) d -fCab 4-/9) >♦ 
(bc+y)d 4. b J 

Um nun bad ©efej btefer erflen ©lieber beutßddet 
|tt Akerjir^en , id)mbt man fiber bcc 8UI^ / ber ttiM 
ttod^ b<n S5rud^ j[^t)orfejt / bie Quotienten a, h, c &c* 

o 
itttb unter biefelben bie 3^^Ier ß, y, l, &c. unb macf^ 
fblgenbe^ ^(i^ema : 

a ^ b , , c, 

"o I "# b ff'b+o^b B^ 

ßf yf ~ ip 



d. 



«^ 



A^c + A^y = J^ 5 A"d+A'> _ A"S 

fo tr^eOet/ baß bei tiefen ^ffen S!)r&c&en ber ^dbler 
r!ne6 ieben eftie tSmnme ton bem 9^oft b^S Dor^m 
Se^enben 2&b(^^ in bem Aber ibm flebenben jCluotien^ 
rcn nnb t>on bem ^robult be6 wxXqfm ^^(erit In baS 
nnter ibm f!ebenbe ®Iieb ber Steibe «, ß, y &c. fei^* 6ben 
[0 Hl }eber 9l«mier etnt ^wime be^ ^ri>birite6 4eo^ tetn 
DorbejTgebenben 9tenner in eben ben Aber %xf^ ftebenben 
Quotienten, unb beö ^robuftö auö bem tjorfcjten 9lem 
ner in eben baS unter ibM ftebeitbe IKKeb l^er Jtei^ 
*f ßi yf &c» 

älter 
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Vbtt ti fta^t fi* ititf 06 bfß hü ju A^ xUfftijt 

®efej attd[^ &ott A^^ ^ A^ unb ftber^aupt t>ott aKm 

(SItebmt ber geg^n A cDttt>ergtrenben Steige gelt^? 

B 

€« etitf!<^t ahtt baÄQIfeb A^ au« A^, mmi mon 

itnb ha timh^i obiger Stecl^tmng, 

A"' « A" d + A' » gefunbett »wrben : 
B™ B« d -f B' ^ 

fb ifi btmmdf 

A«/'d+J_^+A»^ A"d+A'>+A«f 

A'^ ^ V eJ „ ^ 

B^ B°/^d+^\4.B»> B"d+BT+^r 



STberA^d^AU^A"», ttnbB"d+B»>=rB«'^ 
«it^inifl A'^ ^ A^e + A« t . 66 glft alfo bd« 



B^^ Ä'°e + B"i 
biejit AP btttd^ ^(6nung atö nc|^tig erfatititc.®efr|/ 

gm . 

tmn aitdt^ boti A*^ ♦ 

S« bertt^t aber ber fo Om gegebene fdcno^, ba^ hM 
l'a jtt A"* ric&Hge ®efej aucl^ t>on A^^ gelte , ciitsfg 

«Hb aOeitt auf bem Umjl«ttbe / baf ^^ aua^A^ tnu 

|f frtlttgC/ 
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(er 9 )< ^^V bcrglci^Ktt Qnotienttn m einanbct ^ 
rcilKt »crbffu 

$• dd* ^r SBcg^ btc in .L. ficdfeiibr ganac^l^Ib 

}airforf(b<n« tfi t>ot3figIidi^ biefcr , ba0 matt We SrrOf 
tfonalirir aud bcm 9hiimr in ttn^^^Ierfibertr^t, «Mb 
<|^c» imnur gcfd^^^en tonn ; benn anf bicfe Krt Ußt fu^ ! 

bic in X ober in ^ enti^altene grbfie mbgßdtK 9f^ 

A — a 1 

^al^I b fel^r leicf^t befttmntem (Sin gleidi^e« gtft av4^ j 
»on ben fibrigen äßert^en »on zS ä", z™ &c. i 

Cifiige fBeifpie(e n>erben bie bi^fierigen SBtmerfttm 
gen erUutemt 

I. »eifpieC 

aitan foU ben ^err( t>on VS5 burdi) eimtt conti» . \ 
mtirlictKn S9rnc& auMr&cfem : 

^e nict^fle Quabranonrael in ganjen ^(ten im j 
85 tff 9» SÄan fe^e olfo A== ^/%^ nnb n =» 9^ fp i| 

' ^=- ' Um nun bieienige ganje 3<k^ 



A--a V85— 9 
|tt ftnben ^ loelcbe bem SSkrtb btefe^ unesgentlicfKn SSmc^ 
«mni(^fUn frmmr, trage man, nact) $. S2. bie 3rratiD» 
nalilif auf bem kennet in ben ^SJibttr Aber« 2)$ ^ 
fc^iebtt tabttr(b« baj^ man ben 3Übler nb Ütcmicr bef 

%^(n(^ ' ^ mit VS5 + >^ mnltiolicirt; mo m 
einAwdien nr<b nnbefhmmt fe«w X^ gAt 



\ 



6o 

Ibm gefeit, fn ber l\i jtt Un fBUtütn 

f f t. U T 

qoo q^ q q' q" q"" 

fortgefejien Sfet^e fe^ bet !Bru(6 ^^^^ ^^^ ^^ S3ef(|>afi 

fen^ett / bafi 3d^|[er unb flennet etnen gemeittfdSKifrlb 
eben 1£l^etler b^en, fo baf / uoentt p"' b=s irm iinb 
q™ =» »n gefejt wirb, p^" ^^^ m^fei?, wo mrtbi« 

q n 

h < q^ ift Diefer in fleinerett ^b^n att«geb|ftdtre 
SBertb m tfl nun entweber einem t»or p'" l^erae^ben) 

n q'" 

alfo gleid^faOj in Heineren 3<^^Ien au^gebr&cften 9Ber« 

tbe p »oCtommen flleicb^ oberer fdllt awifcben ^wer 

q 
ünbere bergleicfKn, beren nacbfter unb jmar unmittelbar 

größerer üU m^f^itmit pjt^n mag; fo ijl 
p \^' £p- + p<^^^ . 



q f q"" + ^^ f^"^ 

fSebeutet nun p"' ben lejten, ober dujferffen SBertb 

ber Reibe . A^ &c. ( ml^ti an^unebmen erlaubt ifl, 

fnbem wir t)on beg folgenben abjirabtren/) unb ifi bei; 
fftt? f/flebbrige Dottjlinbige Öuotient S =5 f 4^ , 

fo t>er»anbelt fUfy p in p^, wenn S ^att f gencnu 

q q"' 

wen wirb* 

©aber 
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4) Ser-ltntafd^ieb t>ot^ie ^»d innid)^ auf c{nam 
ber folgenben Sörftc^n^f _p^, bic gegw^A conöcrgi« 

q q^ » 

ren, tfi/ iDmtt man t>on bmt ^eid^ctt Ui ttebc;rt^ 

abflraöirt: 

X - Pl == iPL±-P!!Zl- P' 
q q° fq" +■ q«^^"^ q^ 

q'q 

qoq 

S)te{irr ttnterfd^jeb nvrb ^fW fbttur, je Hetncr bfe 
^i^Ier ^/ y, J'/ &c» ftnb, unb je grbßer bk SRmner 
q^/ q &c. tixrbeti« Dtefe (entern t9a(|fen ober tiac^ 
bem ®efe|e §» 19« tinb ietie l^dn^n Doti ber 9tati|f 
bericnigen ©rbße ab, bte meinen continuirlid^en S3ns(l^ 
i^enpanbelt nnrb/ ttttb.ü^t f)r^ufr jft tm tltmfkns 
totnn fte fdmmtlid^ enttbeber SSräc^e^ ober ber Sml^ett 
gltid^t (inbiT tH>tt tptfd^r lc|tirm Haftung bie an^nfti 
üüif&fivlid) abge^anbelten JBrfic^e ftnb^ 

5) ®enn man tlod^ einmal auf bie gegen A^ com 

B ' 

iKrgirenbe Steige A^,A^/ ^ &«♦ jurficf geltet / unb 

je }n>ef junad^fl auf einanber folgenbe ^lieber biet 
Srbnang : nad^ bpn einanber obaieliet ; fp ffctt «im 
m^ Nr« 4. . 
A^— A^^ ß , alfo A^ «=- A^ + ß 
fl* »• 1^ B* B^ ß**B 

— • « +£_ 
B^ß^ 

I gerner 
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A" ~ A* Ä ~ fiy > alfo A« t=- A« — fly 



B^ B* B*ß" B** B* B^ff* 

Boßt gig« 



eben f9 



\> 



A"^^ Af =: +ßyi ; alfo A^ ==^a+^_^ 
B^ B"- •B"B?^ B"^ Bfy^ 



a(fo aud^ 

»0 X (einen €jk:|)onenten/ fonbeni ein Moße6 3eid()en 
ftebuttet» 

m 

$ßenn nmn dl^ ^tc Steige xwmfit tDeiter ut^ mftei 
fonfejt/ fo xoiti fie ennpefter 4«6lid^ gVbxti^^, itoji 
A^ i(t fobann »et u^^re S8tirt|^ isK>n A^, o)« ^ 

B» B 

loirb ini nnenblic^ fortse^<ii. Hob in t^tefem gaft (§ 
A* ber gr^t {Ra^ernng^erfl^ oon ^; bi^ in 

lebem gaKe 

A SS a + /g"- ^ y ^ 4» ^y ^^ 

ff" b b(bc+y> (bc +y) ((bc +y) d+bi> 

— /• y > « • 

((bc+y)d+bQ (((bc +y)d +bJ>+,bc+y» ' 

-J- &c* 

(e^n tPirb^ ido n)ir anffatt B% B\ B° &c. bte. $. ij$k 
du^^rficf ten Sßeitlie biefev Olrb^t itnmmu ^n. 

auf 
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teilet »trbem 

, A — ^a 

juirforfc^en. ifl totifigßc^ Wefer , bo^ ttiati bte Srra* \ 
tionalitit aud bem 91etm(r in bin ^\txhbtttti%X, tt>eb 
^ d^e» immer gefd^e^en {ottn ; benn auf biefe Strt Id$t ftc|| 

bie in z ober in ^ enthaltene grbjie mbgßd(^ ganjc 

A — a 
^a^( b fel^r leidt^t beßtmmen* ®n gleidi^e« gift Ottdl^^ 
ton ben äbrigen SÜJert^en t)on zS ä", z°^ &a 

Sifiige $Beif|)ie(e nxrben bie bidl^erigen 0emer!ttm 
gen erliutemt 

I. »eifpteU 

9Ran foU ben ÜBert^ t>on VS5 burdb <inen conti» 
nttirliclKn ^rncb auMrficfem 

Sie nic^fle Quabratn)urjel in ganjen ^dl^tett wol 
85 {fl 9- SRan fetje olfo A=5 V85' «»b a =? 9^ ft ift 

* Um nun biejienige ganje ^\f^ 



A— a V85--9 

2u ftnben p tt)e{d)e bem SBertb biefed uneigentlicbtn SSntd^ 
iimndcbft^n fommt, trage man^ nacl() §« 22* bie Sfrratioi 
tialitdt w& bem 9tenner in ben 3^^(er ober« 2>fß gci^ 
fd()ic^et babttrd[^^ baf man ben '^\^%x unb 9lenner bei 

»vuc^S ^ ^ mit V85 + « mnltipRcirt ; 100 m 

V85— 9 
einflweilen no(^ unbefiimmt fe9« 2)iß gibt 

V85 + tt 

85 + (m — 9> V85 — 9 »t . 

©Ott 
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X 
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I 


5 


«. 


II . 


7 


38 


as^ 


i«5 


30 


163 


"3 


614 


143 


777 


13984 


75983 



tbtt Mi^ §. 9« X>a» e^tfMx 



s ~ 

a — 

3 - 

3 - 

I -— 

3 — 

I — 

97 — 

i.. ü . 38. i^ 
I ' » 7 ^3 

abmed^öIuttg^tDcife Hettier unb grbfler/ ott bet go 
gebene SSruc^ 3eber btrfetbcn ndb^rt ftd^ ober (niuf^ 
$♦ 12.) bem SBcrt^t jA me^r a(» jeber anbete Sntd^ 

B 

mit Ketnerem Stenncr p ttnb nuc^ mcl^t ato oSe wi^fX^ 
' gtbenbe (§^ ii« Nr« 6«) 

Senier ifi (nacb §♦ ii« Nro 7«) bet ttnterfdl^b 9on 
A^unb ^ Ot t^OQji Reiner nlg i^ ber ton A nnb t>on 
B a . 2.7 B 



163 ^ 614 
30 113 



.f - 



222. 
143 



SSHtt* 



78 
B 

IfL' JLL^ i*- 5 + ^ ; i?5 = 3-38 + ir . 
I a a. I +o as ' 3. 7 4. a* 

614 _a 3. 163 4- T25 

113 ' 3« 30 + 13 

unb 7«. = 97- 777 4 614 , \9 fnä^t^ 

1I5984 97- 143 + 113 

IwifilK» o ttttb II »tflt» /« s=a a nur dn SBntc^ na» 

I. I -I- o I 

|«)lf*«n I55!:Mnb iL »egm « =* 3 bercn i»(i: 

!♦ 38 -f II B=t 49_, Mttb 2- 38 -f ü ^ 87 
I. 7 + * 9 2. 7 + « i6, 

lai^en i^ nnb I^ «xgen /» =» 3* tbcnfalU jwci: 

113 »3 

1. 163 + l as ^ 288, nnb 2. 163 -f 1^5 « 451: 
1. 30 + as 53 2. 30+23 ' Ö 

|tt>lf(!t>«n 75983 unb . ^^4 ttxgcn ^ = 97 bewn f<(W 

13984 13 ^ 1 

unb nranjlg , alix 

»♦777 +614 =1,1391 , 2. 777 + 614 _. ai^ , 
X» 143 +113 256 a. 143 4^113 39> 

3t 777 + 614 et 294^ 
3. 143 +113 542 

♦ ♦♦♦.. 96/ 777 + 614 n=i 75206 , 
96, 143 + "3 I3841, 



3?^ ts± ft*, «« s=s «", tu f. »♦ fejon twrte^ «tibba^ 
man tm't^tn bie berett^ gefunbenc iRei^e t^on ganzen 
9Sertben t>on z, z\ z" « « « bei fortgcfeitcr StcdE^uung 
\VLi Uncnbltci^ mteberl^olt ftnben »firbe* 

& i(t bentnac^ 

Z I +1 I +1 
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z» 




I 


+ 1 




# 








z« 


s 


« 5+t 


«. 


f. 


». 


0^ 




« +i_ 


f 

* 










1' + 


I 










« 


3 +JL 




• 


»btr 


V3i= 


-5±i 
i+i 
T+t 

3+i_ 
5+1, 
3+1 


9 




\ 
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+L 
i+i. 

lO+I 
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I+I 
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i 
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+1 












3+1 
5 + 
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&c. 



woraud 



- ?4 



aH a fe9n t^irb* Wlan btoibire abermal fomo^I bot 
ßiltUt, als 9lenner boit /s mit ß , unb fe|e 



' (■ 



miß » C-f-y 

ttnb auf biefe aErt falzte man fbrt/ ben iebe^mafigett 
gteß in beii t)or6<rgeietibett ^tfor jn btotSiren (»ie 
wenn man, nofc|)i ben befontiten ^orfc^rtften ber 3lrtt^ 
mettc , ben grbfien QemeinfdE^aftßd^en Zfftlkt iMm^ 

B 

fud(^en woDre«) akmtiml^ btefer fe|r einfad[>m jD})craf 
ttotk er^(t mM nun: 

B B b-f /8 b+i 

• C-|-y 

d rf jt_ 

e -f> &e* 

2)40 ttuti aber fftr rationale A ttnb B biefer cp» 
tfnttirli^^e fßtud) enblidb trgenbn>o abbrecf^en tnfi^e 
tx^iUtt barond/ n)e{I bte Uebem{!e ober 2){t>ibenbi 
«e, /8^ v/ eine abne^menbe Steige gonjer ^ai^Ien bttben, 
nnb man a(fo not^wenbig auf einen fornmen mu9, 
ber o ijt ^ * 



IB 



Attstktiten x 5, 2,Sf ^c* bie Steige : 
5^33 I 3 



1 
I 



ebtr luu!^ §» 9» 



" . 38 . 125 , 163 



7 23 30 



I 

614, 
"3 



97 

ZZZt 

143 



I 


± - 





1 

I 


I 


5 


*, 


II . 


7 


38 


»3^ 


"5 


30 


163 


"3 


614 


143 


777 


13984 


75983 



5 — 

a — 

3 - 

3 - 
I — 

3 — 

I — 

97 — 

i.. ü. 38/ ilS. 163 , 614 .. 777; 

I ' » 7 ^3 30 113 143 

abtt)ed(^$Iuttg«tt>etfe ((ettier utib gr6f er / Ai bet g(s 
gcbene 93ru(^ Scber berfelben nd^<rt ftd^ aber (ttoc^ 
St lOt) bem SBert^e^ nte^r al» jleber anbere SBrtK^ 

B / 

mit netnerem dlenner ^ ttnb auc^ mel^r <ifö aSe i^or^erii 
' ge^enbe (§♦ !!♦ Nr* 60 

8er«er fjl (nad^ §♦ ii* Nro 7O ber Unterfct^leb »on 
A^uttb }♦ fBt t>on_ii flemer alg i^ ber bon jflL^unb i>ott 
B a , 3*7 ß 



38He{i 

^ ■ 



86 

BO OCatilf^ang (et üttottot^ unb CuBictoucidn, 
t^ettnittelfl ber centittititHc^ett ^vftc^e» 

§• 33» 9Bcr ftaUn htxHti oben §« 23. o^anA 
nigen SSeifpieleti gcieigt, auf totld^ ä(rt bte finabrob 
n)uri^(n au6 im yiidjt^^ndt: xtiaf^Un audge^ogen »er« 
Un Ibnnen« 2)a aber ber bort beabftcbtigte $vkl mifi 
babitt 0ietig ^ allgemeine Siegeln jur beflo Iticbtent 
*^inbung biefer SBurjeln ju geben: fo »oOen xoix ffixt 
in biefer R&ctftcbt eben biefe 9Raterie nocb einmal bovf 
nebmenf unb fobann ^bnlicbe SBetracbtungen f&r bi( 
9(u«iiebung ber Subicwurjeln anfieOem 

SS fe9 bemnaeb a eine fold^ ganje ^bl bfe fth 
DoOfl&nbige« Quabrat t|i, unb ibre nicbji Heinot 
Quabratwurjel in ganjen ^affUn betfe 0, fo ifi 
V a«» « 4iL' too X < I fepn muf/ iDet(r toenn biefc 

X 

®rb0e ennoeber = i ober > i xoht, » fonfl toieber 
bit StoranSfe^ung , ni(bt bte nd(bjlfletn(le ^r^el 90» 
a {tt ganzen ^f^Un fet^n loftrbe» & tu nebmßcb ^ 
ber er(k toDflinbige Quotient bon bem anebntcf f&r 
Va* CtP torauö gefegt , fo folgt au« Va =a » +jj> 

X 

ber SBertb x <=! ^ oba toenn man nacb % ^ 

,? Abier unbOtenncr mit Va -f « nrnbiplicfrt / um M' 

flBuri<hcWKnmben3Jiblcr&bcr]^utraytt.x= Va-f^ 

« 
©an K(»t »— •• ~- b, fo iH alfo x =a V* -f -^> 

i» 



79 / 

€bctt fo/ wttrn tttÄn bi< SRcf^ ber Heineren »rfie^^e, 
.4» A_betradf>tet/ unb fie, naci> bem ®efei t^rer ßnt* 
B 

flelung /i olfo t>oriteQt t 

A' M =^ SiiLdLlJ Ä=*i:J55jf 38; 
I 7 3- Ä + 1 30 !♦ 23 + 7 * 
777 =. i^ 614 -f 163 
143 1. 113 + 30 

foftnb 

3Wif(*ett 38L iin6 J. wgen ^ =s 3 bfefe awei »rftcl^e: 
71 

I- II +5 ^ i6 unb ^iiL+ 5 « 27 
i»2+i 3 a^2-fi 5 

jwtfdbttt 1^3. unb 38^ wegen ^ c=! i gar f ancr* 
30 7 

l»ffd(>e«L-ZZL«nb .J^ weflen ^ =?« i ebenfott« feitier* 
143, 30 

eanmult man ba§ bid^er ge^bene in ein etnaige« 
Refttltat / fo b<^ben unt : V 

i) 9}Abemng«n)ert^ t^on 75983 bie gtb^ , att \A%ß 

13984 
fet SBniA {uib; 

J5^, 21' i?/ 87/ la^jfSSf 45£/ 614^ 1391 ^ 
I 2 9 16 33 53 83 "3 »56 

gt68 . 2945 , 3722 75206 , 75983 . 

399 54a 685 . 13841 13984 

a) 9lib«rM»9*w<rtl&« öon 75983. bie fleintr/ aW 

13984 

M<(ec 



' i 



%0 

Wtfet a3tttd(> ftnft^ 

i, !i, ?L. 38, 163/777, . 
I 3 5 7 30 143 

Da bie Se^re öon ben eingefd^alteten a5tfic(Ktt fii 
biefem »dfpiere au^fö^rfid^ erläutert »orbtn f^, fo 
iwrbe idS> fte, um nid^r fibtrflftßifl »eit^äuftg J» f^!?«' 
in ben folgenben Setfpte(en ntdbt weiter t)orbrtngen/ 
fonbern e^ ber eigenen Uebung bed Sefevd Irbertafs 
fen > fät jiebeö bie eingef(i()^teten S3räc^e felb^ jn 

n. » « i f ö i « r. 

§* 28» X)d6 ^erl^dltniß bed £)ur(fmte{rerS etnel 
jtretfe^ )u feinem Umfange burcl^^ conttnuirlic^e SSrfictK 
au0)ubr&cfen« 

Diefee 9)erl^dltni@ ifl , roxi begannt , t^ie 
1:3/ 14159^53589793 ♦ ♦ ♦ ♦ ober in ganjen 3ai>fen we 
icxxxxxxxx)0(X)ocx) : 314159^653589793 ♦ /♦ ♦ 

• 

SBenn man nun biefen ^rud^ mte ben bed t>or^ 
gei^nben SSeifptel^ be^anbeft/ fo er^dlt man bie Quo^ 
tlenten o, 3> 7, 15, 1, 29a, i^ i, i, 2, i> 6cc. wobei 
)u bemerten i^, baf megen ben nad; ber 3iif^ 3 ^tOf 
n>eggc(ajfenen Decimalbr&c^en in bem SBett^e ber ^ 
rip^^erie nur bfejenigen S(nfang74;2uotienten o, 3^ 7^ fte. 
genommen motben ftnb ^ welcbe ju& au<^ ergeben ^otte«^ 
wenn bie- le^te Ziffer anfiatt 3 bie 3<»^I 4 gewefen xoixu 
Sluö biefen ^Infangd« Quotienten er^d(t mikn nun nac^ 
§♦ 8* 9* lo» folgenbe, JWd^eruifgöbrfic^e, melct^e baö ©er* 
^dltniß bed Durd^meffera jum Umfange in ben Si{m» 
ren 3alEf(en fo^ genau alö mbglidi» auöbröefen: 

1:3 



88 

I 

mußte , inbem hat WintyAvMitvi %tn beut *!Remier b 
ben 3ii^{er &bergetrasen iDurbe. SRait tfi ba^et bo 
tect^tiget, biß a« bie aUgemtine gorm aDtr tH>afi2tibi$ 
gen Quotienten anjune^nien , unb fobann jn nnttr« 
fu^Ktt ^ 0^ b^v Erfolg biefe %m^mt itcl^tfert^ 

96 fei alfo ber DoOfldnbige Quotieift 
x^**) 8=* M + Va# unb bie gt^jie in il^ fEedTen^e 

nanie3a»tfe»=:r:^Cn)^ fol(t M+Va« ^A»»>4^jL. ' 

w (n) unb (n + i)# wie 1t*« t^on fettfl wfW»/ 
leine (Sjrponenten , fonbetn b(oße 3(icf)en finb* 

9(u« biefer ©W^ung folgt j;(°*^> = t N . 



Da nun auc^ biefet t^oOflänbige Quotient t>on ber .Sonn 
m+Va fepnfpff/ fo fel^e man benfelben^ ne^ndi* 

du« biefet ©leic^ung folgt j 

NN^ =1 (M +M* ^ N^^">) Va -fa -f MM*— NM*/.^"'» 

unb wenn man i^fer bie rattonaltn @ItÄ(r ben ratio 
natcn , unb bie imtionale ben irrationalen glei(i^ fejt > 
fo er^dlt man folgenbe beibe ©leidl^ungen} 

M +M'— /.<»>N= o, ttÄb a -fMM*— NMV<"^=*N'4 
«M$ bw «r(len folgt M» =« N|«<"^— M , unb au« K» 

)»wjt<« 
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. ' ,, 

«weiten N»=a 4IIM'— NM V<*'>«=4^(N,u<»>--M)M« 

aoi a — M' M^ " . 

SBetin bemnad^ fh tem Va t^orfieltettben contlnuitl^ 
c^en SSruc^e irgenb eitt toaßinbtger £2uotUnt 

»0») g=a M 4- Va y unb fornttott* We In i^m fitfc 
fcentc 0rtfle m^g^(l&e gana« ?<i^l /»^"^ W«ti«t i|l> fo 
b^c Ouotient x^"*'> =- M* + Va bewttftaft 61. - 

S^ ' ■ 

ftüamt, bof 

■— N - 

♦fr i&eiftt: bft^t bte in M» + Va f[««enb< g'^^fl* 

N 

iiidl^lifotgenben »oOlf^nbigeit jEluotienten 
j(n+») s=. M*^ -l-va ^bieft SBeflinnnttngen: 

HP« =i N* /"*»> ^ MS «nb 



i»*"^' 



■ N 
ff^ mv fenwr bi« In NF^-V» fb<f«tb< flrtjU, 
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flatije 5a^I /"*«>, fo folgt ^tn fo fär 
x<"+3) ^ M"' + Va , baß. 



N"' » a ~ BP° M'" fey, «, f, ». 

Um alfo bte gati|e Stetige ber boKft^nbfgm Quotim» 
ictt (unb imnadf audf^ ber in i^nen ftedFeiiben Qnot 
ttcRtett ober grbjlKti mbglidEini gonjcn 3<^^(eii> tuMl^ bi« 
fem je^r cinfact^cn ®efe|e ju enttDtdF ein , htcm6)t nm 
nut ben erflen }u toiffttu 2)iefet t(t aber gatu^dtei 
litö o 4- '^a ♦ ©el^t man alfo M b=« o ^ w =3 1^ 

unb fS^^=:ti fo erWft man j^terau« ben }ti^ett^ mi 
^ hi biefmi ^n brWen, ts^ f« m^ 

V 

2>iefe fSkrt^e fbnnen aber^ toU fofgenbe SlobeBe 
^eigt/ nun ganj med(>anifc^ alfo and einanber ^ge« | 
leitet werben: 



Zabelb 



«5 

td^ )u feinet X^iaiomUMt inxtb <onrmuirIf(l(^e ^xid)t 
au6 jubrftdf em 

3) &tn fo \>a$ aJerl&drtnfg ber ©effe bea reguWren 
Gtebenetfö junt ^albmeffer beS um baffclbe befc^riebe» 
nen Äreife«^ 

■ 

4) »efanntß* t(! ber 3nti^aft einer ^ffipfe, beren 
8tren a ttnb b ftnb / =« ^r a b ^ wp » = 3^ 

4 
14159265358979* ♦•♦ mit^mjr^c= 0,78539816339744 

4 
tft ^n foQ anffatt bt'efeg mit ab ntuItipUcirten 

S9ntc|^a anbere tn (leinern 3<)i&I^n angeben, mit benen 
baft ^robuft ber Slren multiplicirt merben fann, um 
i^n Snni^alt ber SKi^pfe , au t^erfdt^iebenen 3{b(td^ten , 
iti {feineren ^^len bequemer tn)rauj!el(m? 

5) SRan fttd^t bad ?8erl&altni0 ber ®eire dneS 0uac 
bratö [unb be^ S^urd^meffer^ eine$ 6ir!e(^ , bie beibe 
gletd^n 3nn^alt ^aben, burd&^ilfe ber continuirtid&en 
»rft*^ in. Keinem ^j^^ten fo genau al$ mbglici^ tor* 
Ittftelfen^ 

• 

6) Sben fo ba« SSer^dltniß ber 6eite eine^ SBArfeta 
tuib bed Dur^imefTer^ einer ^ugel, bie gteid^en 3nns 
l^alt i^abem 



s 



BO Shi«^ 



9» 

tttib fontft tfl Alfo Va SS /(-f.1 

.im 



/u— 7 + &X* 



toD n>tr ber jt&rje mgen nur bfe 3n>et erflen fUtu 
fftn, fär M, N ttnb M^ N' toivtUdi bercc^^net; 6ti 
ben anbem aber Mo6 angeseilt Ifaben^ nacb tt)cl(|ictn 
©efeigc fte aud bi<feti fblgetu 

SL 34« Sd tff nedb nbt^fg ju beuxifen , baf bfe 
^df aus ben eor^ergebenben gomteln ennmcfeltiben 
SBtrt^ t)on M^ M*^ &c» »je auc^ t>on N^ N° &c 
immer ganje/ bejiabte unb in)tfcl^n leicbt )iib<f 
ftimmenb^ ©r&njen ^ingcfcbtofene ^^ten feyn 
tn&ffen«. 

■ « 

2>lß Jtt }?i8tB/ f<D«n p^, Jp^ jw)(i auf W« Ä« 

, q~ q" j 

gtjdgte $[rt obgddtttt ^tgen V« coRtxrgircttbe SMk 
(()«, bie ftd^ jun^c^ft folgen, unb tcitcrem gc^ftre (or , 
»oftfi^nblg« Öuotl«ttt W + Va , fo ifl, (mnü 
§♦ II, Nro. a.) N» 

P" / "M" -f Va^ + p* 

q VM" -I- Va ^ 4-tfg 
V W J 

« P°Va + p°M°H-P°'y 



V» 



* 

M'« =t N»' ^<"*«> — M", nnb 



Um Alfo bte gattje SRetl^e ber ttoKjt^nbfgm Qiiotinu 
ten (ünb bemnad^ aud^ btttn t^nen ftecfetiben Qn^ 
tientm obtr grbflen thbgli^tts gonjeti 3<^^(en) tiadS^ bid 
fem jel^r etnfad^en ©efc^e ^u tnttoidtln , braud^t man 
ttut ben erftett ju tDijfem Diefer ifi aber gatiA.natftr< 
llcö o + Va ♦ ®eftt man alfo M =« o ^ N ==3 i^ 
I 

unb ^^°'=« fo erJ^Äft matt ^terau« beti ^uxitett/ unb 
fct« biefem ^en bttteti, «♦ f, »♦ 

^ V 

'■ tM\t aßerii^e {bttttett aber/ tt)ie fofgetibe SlabeBe 
^igt/ nutt gattj med^Htnifc^ alfo auö einänber fierge« 
leitet werbet! : 



£abeSe 



«8 



* 9tU p itl 



«tfir i^f^ 



M 



<X 



N 



I. 



iid* ca M fi •- M =» 9»|N' =a 86 — WM''«« s, 



N 



M' 



,»N*— M» c=, 6. N"=86— M"M**«»io^ 



N' 



M 



III 



I N^; 



I 



N™ 



H'^pss^B^'N"— M"=:8.|N' = 86— M*M» =^8. 



N 



I» 



l^Ti_^vN _.M''«=s8.|N''?=!86— M"M"=,ii. 



N' 

M\°=y«'^N"— M''c=3,|N''"= 86— M»"M^"~ 7> 

I I N"^ 

M»"»=/"N"'-M*"=4.|N'^'"=86-MW"M*"'=ia 






N 



VM 






M 



IX 






»«■MHtfa 



Seift)!«; 
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85 e { f p i c t» 

« 

, $t 36» Die QuabrattDur jel t)on 86 burd(> cotttb 



N 



0+V86.I 



Mf-fVa 



9+1/86. 



M»^+V» 



64-V86. 



N 



U 



10 



M*"+Va = 4+V86. 



> I 



im 



N"' 7 

M»v-fVa = 3-1-^861 



II 



M'-fVa 



8+V86.' 



M"+Va 



8+V86. I 
II I 



M'^4-V a 

Jjvl 



3+*^86. 



N"" 



4+V86. 



10 



64-V86> | 
5 



.U 



I^ 



.HI 



U 



!♦ 



/*'==8. 



irfMBiaB 



.VI 



u 



.yn 



U 



t* 



vni 



U 



-IX 



M«4-Va 



9+^86. 



N 



xt 



^+V86. 



18. 



.XI 



(Sa 



;3^<)^ 



X» tmn i^ttr btx wUfÜaM^ Qovtrrat Ig'+Vt 



N« 



dlfo attc^> A**" ^=3^"^ ===5 1 «♦ (♦ »• ti^erbau €* ^rt 
olfo We Rf^mng ^tcr mtf ^ unb bie attf /^ fo%ei^ 
Quotienten ftnb nidfti anbert^ ate eine $^bfr^lftlttii| 
berjentgen/ bie bte ttflt 9)eriobt bilbtn, ne^iidkf^ »oii; 
$, i, 1/ 1/ & I, I, 1/ 3, i& toelcbe ^erlob^ bemiw4 
ins Unenb(fd(^ »ieber^o^It iDtib« tfä^tf ift: 



V86-* 



3+1 
t+i 

I+T 

8+L 

I+I 
I+I__ 

3-4^' 
l8+i_ 

3 + * 
i+i_ 

V I+l_ ' 

&+I_ 

I +1 

i+L 

3+1 
i8+i_ 

3 + *«• 

Slud bieftn SBtrtfttn t>on /k, /t*, ^**/ &c. fbntKn 
^krftuf bie gtgtti V86 contcrgtrenbtn Srfidx nat^ 
$«8.0. Uttdfntt nxrbtn. 

f&^fS fe^n^ ba fotoo^l biefe^ ^tcr bercct^net^/ atö bie 
S« 33« d^S^ne allgemeine fBorfc^rift^ bie an ftc^ Uid)^ 
te Meinung fiMin^lidf nlSuttttu 3Bnr gelten ba^et 
|ur Sbidiie^ting ber Qubicnmriel fiben 
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continutrHd^en ^lii^u 

§« 37« ^^ laffen ftc^^ bei 9rud}icl^ttng ber €nbkk 
vourjet aud foIc()en ^^i^Ien/ bie feine id^te Subicja^bii 
über SB&vfet ftnb, ä^nIidE)e S3etrac|^tungen / wie bie 
ber Dor^evge^enben % ftnb^ anfieDen: obgleich bie 
Slefultare, xoit ftc^ jum Dorau^ t>ermat^ett (Ißt, 
fd^on etuxi^ mniger einfädle Somieln geben UKrben^ 
9Bir fangen f ebe mx bie @acbe aKgemetn bel^anbeln, 
»ie oben , ber ^eutKc^f eit n^egen/ mit einem befonbent 
SBcifpiele an^ " ^ 

5lu f ga 6e* 

%x^ ber 3!abt 47 ^<^ Subicwurjel bermittelfl ber 
eDntrnuirIic(;en 93rfic^e au^jujieben ? 

Da 3 bie ndd^ftfleinere ßubicwurjel au« 47 ifl^ 
3 
fo fe^e man V 47 «=3 +_i , wo bemnad^ x > i fetjn 

muß^ aifo ijl . 

X 



V^47— 3 
um nun bie in biefem 9(u$brudF ftedfenbe grbfl^ ^ox^yt 
3abl iu finben^ trage man^ nad^ ber fOorfd^rtft §• 22» 
bie Sfrrätionalitit and bem 9lenner in ben 3l^(er Aber, 

unb mtt(ti))licire ju bem Snbe 3^b(er unb 9lenner mit 
a • ■ 3 

V 47* + i« V47 + y, mo /i unb y no^ unbefKmnu 

te @rbßen t^orfieUen ; ^olglid!) ifl 
3*3 

V 47* + j8 V47 +» ' 



47 + C«— 3) V'47* +(y ^ 3/«) V47 — 3y 

X)« 



«03' 

1^ tmit bte SBuf^eljeid^tt in bem'9lenner t»m 
fd^bteben foöcn ^ fo m&fe» bre mtBefltmntten ®r50<n ^0 
iittb y bergeßalt angenommen n)erben/ baß /s— 3=^0 
Wb y — 3 ^ =5 o tft Sind ber erfien SBebingung fol^t 
/i «=ä 3 ^ imb au« ber aweiren v =: 3 ^ = 9, 



6« tfi olfo 
x'^ V4?^"f3V47+» c=: ^47* +3 V47 + 9^ 

\x 47 — 37 -•* ^ö 

€« tjl ober bie ndc|^(lHeinere gubiwutje! wn 47* 
{R.gtnien 3<^^n 13, olfo tfi bte^grbfle m bem Slud^ 
bnscfe f&v x enthaltene gan^e ^a^I i* !Otan fe^e la^er 

^ 47^ + 3 V 47 + 9 =5 I +i^ 

^terau« folgt x» =s ^Q 

3 " 3 

V 47* +3 V47— " 

Um auc^ ^ier bie 3rrationaItt& aai btm 9teiiner 
^nn)eg ^u Iftringen , multi))lfctre man Dorberfamfl 3a(|< 

ler tinb Slenner mit V 47 -f m, ©iß gibt 

3 

-i'=: ao (V47+«) , 

47 + (ih+3) V47'+(3m~ii) V47— II m 

' nimmt man atfo ih =) r- 3 , fo mirb 

3 3 

X* =: 20(1/47 — 3) ^ V47 — 3 

3 ■ ■' ? 

80 — 20 V47 4 — V 47 

ttnb Iran tnnittpßctre man noc^ «inmat 3A^fcr unb 
9}«iner ntft V 47« + ß y 47 4. y, jMi)cr 
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X' =« ( V 47 - 3U V 47^ + /3 V 47 + v^ 

— 47+4-/5) V47*+(4-»— v) V47+4y 

y& muß alfo/3=:4unby=s4^=:i6 gcimi 
ntcn werben* Daburcf^ Demanbelt ftd^ ber Kn^nKt 
ton x^ in biefen 

x^«^ (V47-3)(V47* + 4 1^47 +rf) 
ober in biefen : 

B 3 • * 

x' — . ^ 47^ + 4 ^ 47 ~ t -=» I +Ji* 

17 x° 

ttnb burdb d^nlic^e JCun|t9riffe fmbet ^ 

x" «a V 47' + i ^ 47 + 4 «* I +JLÄ ftÄ 
Zafitx i(l V 47 -« 3 +j[_ 

i+jL 

I +&Ct 



S» 38« Gd «oire Aber biefe Sled^nung, fo tme fk 
hkt gefä^rt ipurbe, bon einer abfc^rttfenben iin^ 
as^tr »oDen baber ^rfn^Kn» ob fie fUb iricbl be^ae« 
»er macbcn laffe* ^n bem Snbc »tDen »ir anndi 
»en, man fep* inbent man cm« ber 3ab( t bte QiMi 
»urjel gejogen» bnreb S^^&jTe:» bie b«n torbcrge^bn 
^oOtcnmien glrid^* bi« m\ ben ^cOftinb^ Qttü 

tienten v^ v + m V > + n gefaremen^ in mcfaden 

P 



ro5 . , 

V « (tn +0 t +Nji 

p 

(Benti man b^^er einen DoOfUnbisen Qnotientt» 

3 

Va^+mVa+n unb ben in i^m ftccfenbrn 

P 
Quotienten /» fennr, fo fennt man bnrdff bieft Stnnrfn 

aucb ben folgenben boU(!änbtgen Quotienten 

V a* + g V a -f 3 , unb mithin tudi^ ben i^m tnb 

y 

l^oltenen Ouotjenten ^ 

SRan fel^ nun in bie obigen Softffe(n fix m^i^fp 
f^, N, bie ref))ectit)en SBert^e *, ß, y, f^, JU^, «Nb 
ettt leitete ne^mli* =: ^ — ^^ y tflt^ fo {tnbet pA 
ein neuer boOfUnbiger Quotient 

V a^ + oc' V a 4-^ 

tinb m^ biefent u>iebet einer, nnb fo fort cn< Utteiib& 
*<l^e« Wia f ommt bentnac|^ borauf an, ben erflen M(b 
finbigen Quotienten ju n)iflen. ^Diefer fann ober/ 
nad> ber oben an einem a5eift>iere gezeigten SRettobe; 
allgemein alfo befHmmt n^etben: 

e« fep Va =s a' rM / «» a» bie na^^fmetnei« 

€nbicn>ttrsel bon a in ganzen ^al^fen bebeutet; fo ift j' 
X = ^ # ober »enn nwn Bihttt nnb 1 ' 

3 %* 

Va — a' :^ 

Stenner i 



> l 



«oß 



SaSea<« !^rf{( ^(f^* 




— 18. 



a« 



:* — N» 



-y~* 









; » — N»* 

I 



ü ^ _^li,^tjfl 






Ä«^=W"y" ^m 



N"'a— a^ 



»«"=*— ^'-N™ 




ItabcKCr 
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ZühtUu $totitt ^dlftc 



■»«■ 



^oUfl^nbige Quo« 
tituttn. 



C^uoticnlw; 



3 , . s 
V47'+3V47+0 



(m +») *-|-/8N 




^ 



1Z< 



^47*4-4 V 47 — I 



17 



^^ 



(«'+«)a+it'N^ 



V. 



V47'+^V^47+4 



V 



1 = ^ 



XX 



7^ 



V« 



V47^+VV47-i 



^ 









IF 






u 



^47'4'VV47'frV 
Vi 



-,XV 









V47'+t|V47 +5 



W 



(«y -|-ecV)*-4-g'^NT 



,»» 



-Sü 



V47*4-lf47-f\V 



a 
« 



13 



•^^1- 



/-^^ 



^ ♦ 



^^\UX 



HO 

fortitsfft^rcn, ta ber @ciji btefet fDlet^obc au« bent bUi 
^erigtn fatrfam tr^cUct^ Unb nun nur nodj^ ctnige 
SBoncrtungen barftber« 

ij !Dtan ftebet, baf bie Formeln {ur 9Ittdjic(ttii§ 
bcr (Subicwuraeln bei tpeitem nid^t fo einfädle nnb U$ 
qncm ftnb / ali bie ^r bie Quabratwurjeln^ tnbcm bk 
<8rbfen N, *, ß, y, aud^ 93ruc^e tDerben tbnnen ; ou^ 
finb fiberbifi bie aud benfelben jurammen gcfcttm 
fßert^e t^iel DenotcTelter , atö bieienigen, n>oburt(^ bie 
jQuabrattDurjeln befiimmt n^erbem 

a) Se na^^bem bie SEBert^e wn th ß^ y, btfc^af« 
finb^ tann man bei SSefiintmung bet in beni DoDilfai 
bigen dubtienten ent^^aUelfen grbflen ganjen 3a^(T^ 
leicbt einen Segler t>on einer ober mehreren Stn^eft» 
. begeben ; benn n)enn bie ndcbflfleinere Snbtcii>ttr|c( M 
bir 3^^I a gleich a' tft, fo ifi bie ganae ^.^I, bie i« - 

<tVa fteft/ nic^t inmier =! a^«, fonbem fte fomi gib^ 

(er feynr aM biefer SEBert^. ®n gleicbeS gilt anc|^ mb 

) f. ■ 

Va' f unb ben mit biefer ©rbße mnltifdicirrcn ^Ofiau 

jDif war xo\tl\Hb ber S<^K bei bem legten MOfUnUr 

gen Quotienten 

ä — * *• 

a3 V^ 47* + 83 ^ 4/ + ^5^ 

te : 

cebucirt. 6e|t man ne^mlic^ ^{er v 47^ s» 13 ^ 

«inb 
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SBmnmannuRi bur^ a*f-b-f«c4«d^Ac» 
t^eilr , fo ifi bcr Qttottent j^, nnb bcr IMcmit 

— b — c — d— e — &«• 

a a a a 

£!cfer Uc6em|t in ben t>or{gen Z>h>tfor 
a +b + c + d-f&c. gn^cirt, gibt bot OmMoii^ 
ten — 21^ / unb ben neuen tteberrefi 

b* — ac 4 -bc— »d +bd--«e -f. b««^ %t+ j», 
b b V b b ■ 

»of&r leir feigen :A-f-B+C+D+a^ ^ 
t^itt man biefeA ültttmls in ben borigen 2>i9if9rs 
.— ^~_c^— J^— e^— &c» fo cnfficbt bcrQwtM 
a a a a 

^— b^ nnb Uebemfi . 
A« 

bB — A c4- bC^Ad -f bP— Ae+bE-^Af +afe 
Aa Aa Aa Aa ' 

A» 4- B» + (? + D« + E» + &e, 

S« ifi bnnnaif^ bnr folflenb« Quofftnt A; m> 

A» 

bcr tUbemfi 

A'B-AB" + AH^-AC* +A^P - AD» - |. A"E - AP + te 
A^ A' A' A' 

•bor A« + B" + C" + D° + E« + &c 

worauf ein neuer Quotient _A^ entjU^t^ nnb fo »tittn < 

A" ^ 



tl» 






:rr 



-c -^C +f + &C* 



^1 



• jlung ber Steige 
^ ^ 4- c + d + g + & c> 

:i:rlr*cn 95rud^, in D« 
fsng/ böP y > I »i^- 

.'^,crf<t man im ibngcn tit w¥ 
'^'^' " W t^^*'^ iwmcr iebcn Ucbcrreft 
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fo fttib bie bcttaM eRtf))ringenbttt Quotietttm t i 



b c Ab A* 7F A" 
t»nb btt^er {^ 

4-i:b-fi 

-fc Ab-f-i 



\ 



+A>:A»'+i 



§. 44« S^e n)!r ju einigen ^ bad BB^eri^ erUoi 
tembm 99etfpieten fiberge^ienf n>trb t^ tii(|>t Aberfiftgig 
fe^n , einige Sentertungeit t^orait^ ju fc^kfeit* 

i) £)ie beiben biet gegebenen 8(nflbfntigen ftib im 
9BefentItcl()en ni^t t>ort einanber Derfd^^ieben : benn, «onm 
m -f b + c -f- &c. ber Äfirje wegen =2P gefejt wirb^ 
fo ijl eg eben fo mf^l erlaubt ^ ben f$ertiSf y =j_P 

I 

in P^JP / b* u in i ■, ü\A au4^*in Pri ju wwatb 
I : P I : P I : I 

beln^ unb im erflen gaOe bie Sinl^eit burcf» P/ int otu 
bem aber P bni^ bte Sinl(Ktt ju btt)ib{ren ; nadt^ 9te<u 
(ogie ber SSrftc^e §* 26« ijl eö aber natfirßc^/ bei fot 
ei^en P^ bie < i finb^ bie erfie S>^xxcL^m, unb bei 
fold&m / bie > I ftnb , bie jweite ju gebraucbeiu' tWbri» 
gen^ ffi^ren beibe 2Bege*jum 3iele; nur bfter« cjner 
langfamer atö ber anberev 

a) Um 



lao 

• • • 

tcrfd|>Cf>en/ ba$ 0i^ler unb 9lcnner tirit m tsntltif^St 
cire jtnb* Wlan toÜfU alfo f&r hai Mitiigt m ehe 
folc^ 3^^l ^ baß fonoofil bte ^d^Ier, ate 9lmner , bet 
l^(|^Tebetien gegen y cont)ergirenben Srfic^e ganje ^^ 
Un tüerben^ unb bringe biefe, n>enn tS nbtj&ig fe9ft 
foUtc^ auf t^re fleinfle ^Benennung: fo mrbm Ue tvbs 
Gd^ erl^altenen gegen y cont^ergirenben SBrfidiK ^w Unvn 
' % 8» 9* lo» m nid^ts t>erfd(>teben feyn / unb fi^ olfa 
nac^ eben beh ©efel^en ber @r4n}e y n^^rm. 

• 

^a^ biefen SBemetfungen ge^en ti>it }u eitrige 
irUuternben 99etfpte(en &ber« 

L » e t f )> i e I. 

. $* 45* SBäu foll bie Slei^e 

»eld^e ben ll^t)P<rbo(tf(^en SogiHt^men t^on i + x aufr i^ 
br&cfr^ tnr einen continuirlid^en SBrud^ bmoanbelm 

9(ttf(6funs« 

Sd bebeute y eine fotd^e ^^(^ beren l^9)>erboBr ,j 
fd(^er Sogaritbme Heiner atö bie ®n(ett f(t# fb fbirn« 
))}ir bie S^nneln ber erften ^rwanblung §« 42» atf^ 
wenbem 
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;^l^* 
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♦ '»i wii^S. 



■•*■ 



=5 

^1 * 



^<b 



» T Ü A* A« ipä" Ä»»" 
folfltnbe: 

_L' ^' X' ^ ^ _L' .i^ i' i ^' *^ 

X X X 3 X 

ibn, um bat Q|cfe) btf Sort^^n^ berfdiea bent& 



'/ 



JL' 1j 1j ij i' A' Ij JLi ,*^ 

X X 1 9 4^3x 4 

\ 

i:x +i > 

3:x+i 



1 



5:x±i 



wo X }^ ia%l bcbctttfii Iftiiti, tte fo (efc^affcti ^; 
b«ß tos* 0+x) Me eiii^ tiic^t fibertrift ^ ton 
ba^ X entiotbcr M( Sfn^t ftlbfl^ o^ |cbcr fftait& 



O 



m 






3+1 



i,(»t|l«i>g. (i4^:x>*«r 



g-f-I 
9+i 

i:a-fi_ 

«7+1 
»:5+i*c. 

©Ä nun ^i<r We SJrfid^w 2:3; ua; unt 2:5} 
»orfontmen, fo muf bad m ($. 44. Nro. 3.) otfo gc» 
nosmicn werbm , loa^ <$ burcj; 3 , 2 , «ob 5, t^ettbor 
ift; ba« i(l, tö robf »«30 ft^n« 2)iß gibt nun fob 



3. - 

s - 

9 - 

15 • 

a:3 

Bi - 
i:4 

47 - 

35 - 



30 

- - o 

- - 30 
.- - 60 

- - 570 

- - 630 

- I0.030 

- 7310 

- 163530 

- 89075 

»568555 
1116497 



39 
90* 

1980» 

34830» 
2541a 

568440» 

309b3a, 

89*8450» 

388ioia: 



^oS^ 
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edtaffi mn ttnn bie in ^^(er ttnb netmer ^ mgtn 
'Hebung ber ajrftdf^e Bei ben jQuotienten eingeffi^rten 
gcmemfcbaftltctKn Sactoren ^inmeg ; fo t(l alfo ^ie 
9Uif)t ber gegen £og. | CDnt>ergh:enben fSrftcl^ |g/ 
,% &c. biefe: 

j_; _2_; 19; 21 ; 334 ; 73t ; igi? ; 
3 7 66 73 1161 2541 ^16 

17815 ; . J7i^73 ; 1116497 ; «♦ f* »♦ 
61926 595^30 388IOIÖ 

^on biefen ifi ber (ejtere fc(>on fo genau/ bo^ mtm 
man i^n in einen SectmalbntdE^ »enoanbelt/ num 
cr^It :. 

•Jog* f *as 0/ 2 8 7682 7 O/ nnb mithin 

8og* 4 «==- o, 28768270 + 2og* 3* 

e« Ijl aber 8og. 3 =« i/ 09861228/ folgß* 
«og* 4 =r=^ I / 38629498* 
^aö) ben Tabellen tfl ober 

£og. 4 = 1, 38629 436» 

Unb bentnad^ ber Unterfd^^ieb nur o, 000000 62<**« 

X>\^ tfl nun ber ^pperboltfd^e Sogartfl^nm^ f>on 4^ 
betanntlcdb aber er^dlt man ben geirbbnltcben ^r Zim 
fe( f&r eben biefe ^al^l 4^ n>enn man lenen , ben 1^ 
perbonf4)en ^ mit o, 4342944819* >♦ ntultipltcirt» 
SßiO man fo fort a\a bem befannten 2og« Ton 4, ben, 
f&r bie 3af)l 5 berec|^nen , fo fe^e man x =3 1». jDot 
burc^ ereilt man Sog. i } ober Sog. | , tnitl^Ut amlf 
Sog* 5. eben fo ergibt jtc& au? x =« f ber Sog« f 
unb alfo Sog. 6. u* f. xo* . 



ri ■■ 



I 



IL 9(nmetfitiig« - 

%. 47« ^tt man ftc^ , anfiatt Der er^ Stiflk 
fttng/ ber jtt>timi bebicnt/ fo ^toe man burd|) bic So& 
tncbt §• 43« folgenbe QaorUn|(n gefunben : 

X / — J^f — 32L' "" Jl*.' *^* 

X» 4 ' X» . 

Ä08*(i + x) c=s X + I 

— a:x*+i 

— 3x:4 + ]L 

— 48:x* + Aec» 

bcrctt t>emetnte ©lieber^ nac^ §« 17« in betagte ««rp 
toatibelt mxim {bnnctt/ loobei kvtr nni abtx fu(6t oufi 

I 3 5 7 9 

to tfttcn (ontinuirGd^cn fSrud^ ju t^ertDonbcfa» . . 

. '^ • «■/■ . 
Sl u t It & f u Äfl. .. c 

* ■ I 

SBmrt man ben aUen ©Itcbern gemeüif^i^Bilci ^ 
l^actor 2 bi$ ju Snbe bcr Sluflbfung bdfrit (;}(> (Nt.l 

tonm man § Sog. ^1^^ in einen cMttoi^fic^ 

■ 



«^(i^.) 
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\t»dt wxvMivMt, «nb (olwi fic^ «Arnml bcr uftm 



I 3 5 7 9 IX 

fo A s=3 b*— aca s!— 4x9; Basa bc—ta ^yh— gx» ^ 
»» 3.5 b 5.7 

a=9 bd — te est — i2x' <8ec. 



Bb-^Ac aoa 3x*; B» «-t bC— Ad .w fa»; 
A« 5.7 A» 7»9 

^ =8 bP ~ Ae =3 9^< ^ 
Aa 9*JI ' 

@e2t man bfefc SRecf^nttng geJ^Mg fbi;^ ; fo ftnMt 
i^ folgenbe SUi^e t>on Quotienten: 

X' I4X 4x 9« ix i6*4x d5«9x 

- ^5^9^ 13. — 36^4^16 . 15 , 4. 49^g S^9^i7 . &ct 
36/4ti6x 49, a5«9x 64.364V16X 

Da« Oefe)/ bat btefe Qnotlettten 6eo6ac|^ten/ ffl 
}it etnfad^« Sn ben 9lennem (ommen ne^mfid^ pk 
Mbrate ber natftrKd^en $amm 1, 4/ 16/ 25/ lüf« »« 
r Orbttttng mii Dor ^ tinb iebe« berfelben ift tn ben 
^ner be« borle^ten SBntd^d ntnltipßctrt« 3fn ben 3^^ 
nt beobad^ten bte nngeraben ^^len i^y Si^9 13 n* f« m* 
rfelbe jOrbnung/ unb jebe berfelben tfi in ben Sien«' 
r M nnmittelbar wx i^r ^erge^enben Quotienten 
nltif licirtt tteberbif ftnb biefe Quotienten abme4>d# 

lun^ic^ 



y/ 



lag 

Itttis«tt)cife Beta^ unb t^ernchit Sbtf t^iini ift ti Mit 

S» 8* 9* ^^ ^"^ ^ 44* ^^* 3» 1^^^ ' ^^ 9^^ 
£_^ /^i + x\ cont>ergircnbeti cotttinitirtic(Kn Srftc^ j 

jii entYDictcItu 

$. 49. "SHan foQ bte befannte Seibniaifd^ 9tri^ ' 

«. 2=5 1 — i_^"-L*~ JL'^JL — ^ + I — &c, 

T 3 5 7 9 " 13 

tDcld^f/ ^r bcn j^afbmefer i^ btii t^ierrcti 2^1 M 
l^albcn Umfangd timi ditttU anibx&dt, tn einen cpns 
ttettir(i4Kn Söntcf) i^moanbcbu 



9ta(l^ angeficDter Skrglci^uns biefer aiei> mit 
htt ithfrigen^ tcrmbge tDcIc^er 

»;=3i^ b=»— 1/ c=^ d=>— 1/ e=:o f=>— I iuf,i|>» 
•3 5 7 9 II 

{fl^ ftnbet ft€b t>txmitttl^ bcr crjlen Stuflbfung föfgaHe 
«on Quotienten : 



JL' ^-5 / 4*7/ »9 / 64>ii f a§jug, 
I' 4 9»! 164 35*9 36*64 

86> 64> 15 , «♦[♦»♦ beten ©efej^ bic 3ei4m 4ibg«f 
49* 225 

rechnet, eben bajf^fbe bed bor^erge^cnben $• i|l nitb 
fei^n muf» 
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3+1 

5:4 +JL. 
28:9 + 1 

8i:64 + i_ 
704:225 + 1 
2925:2304 -fi^ 

f* 5a ©ie 9W^: ' 

V («? + it) = « -fjl ~ 2A* + 6ß^^ 2lj^ 

5-* 25»^ 125*'^ 625«*» 
+ 399^— &c, ^ 

te efncn contittnirlicfKn 99ntd[^ ^ü wmnUixu 

,;^ SBnm man « unb /s ate ganje ^^ten annhnml; 
lltin; btf^flb bte jnxtte SHuflbfung l^ter anmnbet, f» 
tt^cn M folgnibe 3Bm^e : 



■*A 



■ » 



5»* 


c «=» — 


35«» 


125 •'♦ 










Z)al&er 


/ 
\ 




=» 9i^; c 

las*** 


«- 


- 9. 21 ^ &c. 
2,5.625«^* 




1 


3 






K- 



I 



12 



2* 625 «** 



f 



• : Ab ; A: A* ; A\: A"' &c. fotgenbe: 

4^:2 + r 

. f;3+L . , > 

I. ^ ti m e r f u n g. 

§. 5f * ' ©tef< gorriirf ift fe^t gefdjndfr, um m9 
ftt^er gegebenen ^a^( bte f&nfte SSurjel aujjujtf^em 
@^re}t ne^mlid[^/ man ber(ange bte f&nfte l&hirj^er t»j»ii 
^5 / f«> ffft^ «^<w» 245 =3 35 + 2. unb nt^tfii aXJ^ 
u, ==:. 3, unb /3 =: 2, fo tfl Weft SBttrael ' -' ''^ 

— * 3 + 1 

405:2 +i_ 



•. .' • 



iai5o;22*'-J- *c, -^ 



^Vx\ 



I3X 



9btXt 



3 +r 






( 


• 


405:» 


+± 


» 






♦ 


Si2 


.405 -M 




f 


■■• * 




• 


6075:11 


+ *c. 






' 


. 44 





3. .- ,: 


- - - 


44 . , • 


*!'- 


44 


13» 


i-. ' 


. 8910 


%bTi\ 


405 .r^'. 


13409 


40393 


I — 


5439555 


16345439 


^•7 5 ' 


5452964 


16385,73a 

• 1 


ftc. 


3016962855 

1 


9065738339 


• * ' 


&c* 


&c 



<8on biefett ftd& bcm Sktt^ V245 {mmer ntei^t 



9065738339 
3016962855 



3,00492:; 



«l^n fo oettau, 6l^ Ixricnige, bcn man t^s 
Miatetfi ber Spgartt^mifdKtt 3;ab^(n erbdir. 3{l tf 
ik^gf bk Otnauigftit tiiHJ(^ mttUr ju mib^, fp borf 
niiui ber Ref^e bcr Öttottetiten nur tiotli diria^ roe^r 

3 a V ^<>> 



13^ 
betf&gen > unb bie ^barau^ entfte^enbeti fdxMft lu 






IL QC n m e t f u n g« 

§. 52. Diqe 9){fr(»bbe, bte SBurjeln aujjuiie^m^ 
tfi ber fftnfrcn SBürjcl nic^t aUem eisett/ fonbcm lann, 
»ermitttljl be« btnomifc&en 2e^rfa^^ bcm fie t^ren 
Urfpnsng t>erbanft/ auf jiebe anberc dtrgenoenbct wxt 
bim. — SBenn man m^mlid[>, nactf biefcin Sc^rfa^/ 

bcn Sluöbruf V (»"* + /s) in eine SRei^e wrwanbeft/ 
unb bie ftd^ ergebenben ©Heber ben @rbf en %, b, c, d, &g. 
glei* fe^t; fc er^dlt man burc^.bie iwette obige %^ 
Ibfung folgenbe QnöHenten: 

«, i. mit^'S 2a. 3m(m— 1)» °^''; 2(m-f Qu ; 
/s m-i (m-fi;/3 (m-ixam-r) 

5m(in — i)(2m — i) «"-' • \ 

(m -f i) (2 m + I) ^ ^ ! 

2 (m + i) (Im + i) it ; &c. 

(m— i; (2m— I) (2m— 3)' \ 

WO bad ®efe} be^ Sortgang6 beutlidS^ erhellet ,* mm i* 
man bie erfien, britten, fünften ic. unb bann »ieJot i' 
bie imxXtw, bierten, fed^Wen, unter fi(|> wt^^x^ 

§• 53* 33ie biÄ^er angefahrten aSeif^^fere tottbm 
Vtnreic^enb fepn , ben ©eifi unb bie ä9rauc|^6ar(dt bcc i 
!0terf)obe, SRei^en in conttnuirlidbe ^vtd)t jit bcrM»! 
Mn, }u jeigent S&t bieienigen, bie fiOf ferner ^MÄl 
fiben woUen , f&gen mir no^ folgenbe Weilten bei» ' ' 

t\ Areas 



i 



»33 

) ArcnsTaBg X <-« X — x5 4-x5 _ x? -f X» — x" +&C» 

^^■«■«■^ ^HMiMaft «HBiV^ ^BM^i^ * ^mmm^m J^ i* 

"35 7 9. Ji 

) Shu X =: X — x^ + xS r— x^ 4 -&<^* 

2.3 2.3*4*5 2.3[4.5*6^7 

) Co«. X «=l 1 — x«^ -f x^ ~ x^ — &«. 

X — X 

2 2 2.34 ^♦3*4*5*6 



N 



* M MN MNP MNPQ 



tn m-{-n m-f-2n m-f-3n n>-l74n 

) X =-6 A^4- ABy + ABCy* + ABCDyä' + &c. 

« • «Mz «MNz* , «MNOz^ 

§. 54* ^Mi, f ann bte oben gegebenen betben 
ufibfungen aud^ imtfel^renf uitb jeben gegebinen con^ 
itiirltcl^en JBrud(^ in eine Steige t>emanbeln« JS^iebei 
tDtfter ntd(^tö }tt tl^un^ a($ }u jeigen/ wie aud ben 
ttotcenten bed $5rud(^d bie ^Ird)er a, b, c^ d^ &c. 
rgefleOt mrben tbnnen. %\^ SSeifpiel nel^men n)ir 
n etflen ^alt obiger Sluflbfung §. 42* wx , ba nebnts 
^ ber continuirlicbe SJrucb fteinet atö u ift« €1^ 
^ett alfo tiit £2uotienten bejfelben 

, ^^ ^", ^™, ^^ &c^ (0 Jaben xoxc 
( ^«=s ^ , alfo a == I ♦ 



134^ 



») -, »» m 


K/«*^ tnitl^b'a 


1* -^-«« «1 


i — t 


' b. 
/ 


« 1 


M* 


f^^t 


, 3) - ^ - 


«V*/ Mec A « 


.~T» 


• • *. 


Aa 


* 


^ 





^ 



^ {fl a6nt A « b* — tc 



b^ 



foCglfiO OM«^ b* — ic =« —•■ b , ttttb ^{enitrt (i|M 

- b a^« 



** «M« ci^ b» •1+ i>^N , „ol fftr a «Wr b Kt 

a V vV 

(«Witt ^efttnbcnen SBcrtl^e gtfcjt wvfUn tbmutL 
4) A •-» ^™ , ätfo A* =i=5 A . 9httt {|l ««* 

I ' - . • 

A* «-1 BB -^ Ae , unb B »B bc -* ad , ba^ 1(1 
Aa b 

Bc — Ac ~ Ad -itf A ^ nnb l^itratsj fo(at 






Äa ' -™ 



<b-^ A) c^" ~ A*a , . tt. f, ». 



J 
\ 



f9i 




•i r 



' 6) SBon tiefet erften Steraanblung toe$ niAii^ nd4 
Kto. 5* b«f x' bepr^t unb grbf er , aU bte Cht^eit 
f^n muß* Wian beflimme ba^er abermal, bie ®rftnjen 
tw x^ in ganjen $a\Htn , ß fep bie Keinere berfetbem 
Unb nun fefte man x^ =i ^ + i . JÖiefer ®ert^ in 



x" 



bte erfie ^ermanblung fubfiiruirt/^' gibt bie smeite ^txs 
UHinbtung: 

a"x"^ + b«x""-^ + c"x""-^ .... + k** -« 0, 

mit meictyen ftd|> ^dnlic^e ^etmd^tttngen anfieOen 

Caffen. 

»■ ■ ■ _ 

Dai^er i^at, man 

7) nac^ ^fter^ mieberl^ol^lren immer i^nQd^en SvÜ 
ftitntionen 

V +_L 

i)u$. n>cld()em continuirlidt^en SBrucbe fid) mdf §. 8« 
ober 9« bie 'Steige ber gegen x cont^ergirenben S3r&cl^( 
beredS^nen Idf t* 

§• 56* 55iß tjt eine ©fiiae ber SWet^obe beg i&errrf 
La Grange. S^ ^at aber biefer ber&^tfe B^tfkU 
ler biefelbe^ um i^'r ooHenbd ben lejten @rab ton $itxt^ 
li(&ftit )u geben, mit mehreren bebeutenben iKbf&rguns 
gem audgef4)mfilt, bie fo befct^ffen fuib, baß ed i^mx 
ijl/ ii^rer fBoafldnbigleit nod) etnnid inanfe^en» 

■ ' ' XAt 




' 6) 9ibn bfefet er^ Skrttanblung iMf ntüii, n^ 
iffrp. 5. bot ^* ^^io^^ w«* &^H^^ f Ate Vit (Jhtl^ett 
fe^n muf* fRan befttmme ba^er abermals bie ©r&ttjcn 
tion X* in ganjen Jlablen , /s feij bte Kdnire btrfelbetu 
Unb nun feft« mart x* =i ^ + ^ • ©teftr SBert^ in 

I 

bic erffe ^emanblung fubflttnirt/ gibi bie );^txtt Ser^ 
»anbtung: 

a"x^ + b^x""-^ + c"x""-^ .... + k" « 0, 

nitt n)elc(^n ftc(> ^^nli(i()c ^ftmd^tungtn anffeOeit 
laffen» 

2)(tl^er i^at^ man 

7) mä^ ^fterd n){cberl^o]^ltcn immer i^nOd^len, 9tt0i 
(litotipnen 

.. '. . ... 

'^ +JL 

s 

4|uS.m(cbtm continuirlicben ^tttdK ftc(^ nadf^ §.8« 
ober 9« bie ^Steibe' ber gegen x cont^ergirenben ä3r&c(^e 

bered[>nen I4f t» 

<» ■ ■ ■ • , , • ■ « . , 

§♦ 56* Siß jfl eine ©fiüe ber SRetbobe b« i^rrrf 
La Grange. S^ l^at aber bieffr beräbtnt'e @c^rfiek 
ler biefelbe/ nm i^r DoHenbft ben legten @rab t>on ^\tx% 
lidbftit jtt geben ^ mit mebreren bebeutenben ^ffirgami 
gen auögefcl^mfif^ bie fo befipbaffen fu)b/ baß ed f(l|^n)er 
ijl/ iiS^rer fSoUfldubigfeit n^ enoad inanfe^eot 



»49 



"" ..r* * 







■ ' . ,- • » 
»x" + bx"-» + c i»^« + k -* 0/ 

■ ■ ■ ' 



x^ 



■ 

x'3 - 

xV I«.2, X*» 

^ X* .1. a» 



. I 



x' a 

fBringt nutn ^itr «De ®(teb(r/ bte eben btffetbc 
^ttttj «oa X müfilm, in eine Guntntt/ unb fejt 
btr ^firje nxgtn 

ua 4.b»"'»+€i."-«+d«"-34.ei"-*.„. +k««a% 

' aa«"^ 4. b (n-i) »»"^ + c (n-a) «"S 

+ a(n—'3>"-«,^,,.F=:b% 



r . . *« 



1« ' ' 

anCnW) öc"'^*+ b (»-0 ("-a) qc'"'^ + et-. 




»^.-v 



iri(n^i)(n-3> *"'* + ^ (P-tV(a-2)(n-.q)«M 
i. a; 3. !♦ a. 3. ^ 



+ c (p-a)(n-3)(n-4) •""* ♦ ♦ ♦ ♦ » =*- # «cc* 

I» 3. 3. 

»I 4, b^ + cV + dV + e» ♦ , , . . , ^ <v ' 






X- x'a x*» x'4 



* • 



/ 



2Benn man mit bet l^ftd^ßen ^oteti^ bev.SktuKr^ 
ttf l^fid^ x^n muUiplicirt p 



^tet fff iu bemerfctt/ tof bä« lejte @Itet k' nt^^tf^ 

»n (n- 1) (n- a) (n.3) .« « « . n - ia> «'»•(°»'H> 

I. a, 3. 4. ..,.♦,♦ (m+O x*"»*! 

* 

+ b(n-0 (n-a) ..,, n.(in^i). jKi»i4.a) ^ j^^ 
I. a ♦ ♦ ♦ ,(10-1-1) x^nvH 

:Da ed nun bad leite feipn foü ^ fo muf ber ^j» 
jl)onent t)on « not^menbig =x=i o fe^n« S^ mtrb alfo 
n =: m + I f unb folglich) Derfi^tpittben aOe ®lte$^ 
ber beffelben , in mekben ber ik\\tt ben Factor 
n ~ (m +1.) \^^, bo« iKift/ aKe ©Beber i>om 
jweiten ©Bebe ' " 
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iicn ®ki4>mi8 ift^ foi abfha^trcn toix (na4^ §« 55. 
Vtö. lO t>on brnifelbtttf ttnb untcrfuc^en- nur Me Mi 

9tadb einer (etdbten ^robe flnbet fidb nun f&r x=ss 
ba« Refuttat — i, tinb für x =5=^ 3 *«^ aUefultat + 8» 
Sta^r ifi (§«55« Nro^40.eine S^rsct ber ^egebemi 
eiei(^tig ful^er a^ifti^eti. 2 unb 3. 

Sanier i^ fftr x =5 — 2 bai SRefuIrot + 3^ 
«nb f&r.x=2— 3^ bai fRt^nlm — i6* Dcmna^i^ 
bU anbete SBurjel notbkpeitbig ixoiii^tn ~ 2 unb— 3» 

Unter'fudi^ung ber SEBurjel ivoi^^in 

2 ttttb 3* 
aXan (at alfo 

^=:x3 — X» — 5X+5, 

©feferSBertbf 
teraer ijt: ftr x«=«=2tKrtt>anbett(u^te:-i* 

Jh^=3** — 2x ~ 5» * « » * « +3* 

dX • .. , . . .: . , 

d«» « 3« — j«. « ». « «■« • +5, 

i.3,dx* 

I,3.3.dx3 

69 f!nb alfo W SotjfKi^n ber erflen ^ßmm^ 
Inns btr iDrbnung nn* — i ,»|- 3, +5, 4. i, uiA 
bAi)(r ijl Mtfc SknoanbbiNs fclb(i ' 

x'+3»* +5« + i"-?» 

9B» 



/ 



^^ • ^ ■ \ 

SSü tttan f($Qn weif , b<i|i bai x bitfer akrttninN 

bing ntit bem"t>ortgeit nietet jii wrwec^feln ifl* 

S$ tomm min barauf iin , benienigoi bcjial^ten 
($♦ 55» Nro. 4.)^err^ ffir x in ganjen ^^len ju beflinu 
nwn, ber old bft n&j^jie SBurjel btefrr ©leidj^nng ange* 
fi^ tpcrben tann^ unb ben toit btö^er «inanmem 
®ne Icic^^te ^n>U jecgt, baß x =3 «=»4 genotnnien 
toerben mu|i« Demnad; ge^t bte Stedt^nung alfo fort; 

f^lpn i jl : fftr X =» 4* c±=: 4 berwanbelt itd& m + 5* 

1<P = — 3x^ + 6x + 5* 9 * J5 f — 19^ 



2(dx/ 


=5 — 3* + 3* » ^ « » » — 9* 


d3(p 


— •— !♦ » * ««« s t t — !♦ 



V 

3l(fo i|l ^ie anleite fBemanblung 

5 x3 — 19 x^ — 9x -^ I =i 0^ 

Sikt ift ber nid^^ffe beja^ fffiertl^ t>on x in gam 
yn ^a^Ien/ ober bad neue «c abermals 4. 2)ai^er ge^t ^ 
bte 9ledi^nung alfo fort : 

^ =: 5x3 — I9X* — 9X — i^ 

DieferSEBert^, 
fftr x;s=?# e=s 4, t>ertt>anbelt fic^ in 2i» 

d£^« 15X* — 38« — 9* ^ '.^ +79- 
dx 

d^» =a 15 X — 19^ t 9 f s « + 4I^ 

adx» • 
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2.3*dx* 

^ :DcmKa(^ i(l feie britte Skmanblung 

— ai X» + 79X* 4. 41 X, + 5 =i Oi 

Sttc^ »et btefer {ft ber nicf^fie SBert» dm x Abu 
; «?s9 4« J>teratt< ergibt fiäf 

^ =* — ai x3 4. 79 X« + 41 X + 5. 

©lefer SEBert^ , 

fftr X :=: « = 4^ wirb =5 + 8?? 
a^ssa — 3.2ix*+a*79x + 4i. . - =—335^ 

dx 

adx* 

d^ ^ =s — ai* - - - . . aes *— ax» 



(I 



2*3»dx5 . 



1 



Da^r i^ bie Diene Skraanbluna 

89*^ — 335** — 173« ~ 21 « (^ 

tinb f» lann man bie' Stec^nun^ fo totit foxt^tt^n, aU 
man f&x nbt^ig eradbtet. Sammelt^ man julege ab 
SBert^e t>on ben x ber terfcbrebeneti äkmanblungni/ 
fo ifi bodjenige x, bo« bie gegebene QiUiö)uni ^"f^ 
tb(ee mm % 4.J[^ 

4 +J. 

4 +2. 

4 +dke» 



Itntf» 



tttttctftt(()ttti0 bcr aB'ttr)cI. ixol^^tn ^ 
§« 6a ^Die ttmcrfud^utig bttft» gaOd Hl ber be( 

:imb tiefer 9Bert^ in $* 57^ bejial^t angenommen tDnr^ 
ibe, bk erjle 8kni>anbbtng unmitteKar 4Ut^ jbet an^B 
jttttfenben ©lefdj^ung 

x5 — X« — 5x + 5 = in 

HlgeMtet werben« 9ltmmt man nt^mlUt l^ier fbr x 
feen fo eben, dngef&^rten 98ert^, nnb orbnet offed nod^ 
ben ^otenaen t^on x\ fo oemninbelt fi^ .biefe ^Ms 
ebnng in 

.3x'$ — iix^a— 7x* — 1 vssi 0^ 

S)a nun l^ier fo n^ol^I als in aOen flbrigen obge« 
tdteten'Öertüanblttngen, na* §• 55» Nro. 5.) x' h^afft 
(e^n muß , fo gei^t t>on i^ier an bie Slecl()nung n)ie im 
Vorigen gaSe fort, unb ed toirb fepn 

X'+I 

x"' + I 
•ft«f — (X +«) «SS i 

xV+t 

v 






ISO 

fit mdf §« 17« )u U^nbtln, §iinfiid) terfd!^n>inbetu 

UtbtiQtni bmierfe id) ttoc^ f&r btcjentgen , bie bie 
XHfferenjtabecl^niing entwcber nid^t «effh^en ^ ober fk 
iin nicl^t gerne in ber SlementarsäHgebra angebrad^: 
feb<n^ bofi bie §• 57* gegebenen Somuln t^n fo aVt 
gfmein, ttnb bei einer Keinen Uebung bei ivtrHicbeii 
S3eifpie(en eben fo bequem ftnb , (di bie burc^ bie ^ 
fereniialrecbnung gegebenen^ 

§•61« ^tt^obt, rotld)tltf^xt, toitman, 
loentt einige SSnfang^wertbe ber ^u fucfient 
bcn SBnr^el belannt ffnb ^ bie ©rinjeii 
ton x', x"f x°/ &c« in ben folgenben Se» 
wanblnngen, ebne ^robiren^ dttf eine 
birccte Slrt finben Ibnne» 

& x^ß xoit bie bidbengen SBeif)>teIe ieiges, tnftbi 
(am, in jeber ber nacb ber fo eben erfldrten SRctbobe 
abgeleiteten !Bertoanblungen bie ©rdnjen i>on x.itt 
finben, unb t>a$ um fo mei^r^ ato bitrcb fbrtgefejtr 
SIrbeit bie Soefftcienten biefer fßertoanblungen immer 
grb^e ^^n xotmtu 9(u(b biefer Unbequemlicbfcit 
bat La Grange auf iai fcbarffmnigfte abgebolfeu/ wib 
gejeigt / baß man , nacbbem man ber gefucbten SSttr« 
sei ber i)au|)tglei(bnng burd^^ bie Dorbergebenben Ofb 
t<^tionen etn>ad nabe gef ommen^ bei ben folgenben ^ 
toanblungen nicbt nbtbig f)abi f bie ©rdnjen ton x ti 
jeber berfelben burcb 9>tobiren }tt f nben , unb baf % 
termittelfl einer etnfacben gormel leicbt beftimmt »er$ 
ben tbnnen. 1b\% ift ber j^auptpuntt feiner tortrefli' 
eben IDIet^obe/ unb berul^et auf fofgenbem: « 



15» 

«mt fo fMct M «ttf 

«».1 + q* '^- P ^ -• p'q * 

aix + «5 4- «3 ♦ ♦ ♦ ♦ + ^.i + OijjO£^ 

q 
q vM*x p-qxa p-q^a / 

Ittcr te bet ®Ieid|^ttttg 

{fl> tt)te in b(tt erfien &i%tn Ut Hgä^a mok^m toirbf 
ber Cöefftcietttjb^ t>ed an^eiuti ®IteM bie ®utimie olkt 

a 

' fiBurjeltt ber ®Idd[^ttng , ittib 3»dt i^ birfeOe bqa^^ 
wenn bt( SBuracIn wcntint ^^ tmb ttttigefe^rk 

6« i(l bcmnacl^ 

» + «I + Za + »j ♦♦♦ ♦ + ^a-'i "^ •— ^* 

a 

» q 

— pq'—p'q /_£_. +_!_ -fc—L. + *'^'\ 

q Vp-qxi p-qxa p-qx3 ' 

r 

obofr 



/" 



ISS 



• 



^^ , »cgen pq^ — p^ sBBj -f I, 

a q 

*^ Jb i ( ^ +— i_ + ^ "4: &C.X 

q* \ ^^xi, £2^a ^Xg / 

q q q 

9la(^ oiiger älnnal^mc bedeutet ob^r f^ein^ti dou 

q 

teil gegen k cont^ei^irenben SSrftc^m !^. bemnac^/ 
tDfe feat t>Dr^udgefeat wirb , bie !ßerec()ttung bet 9ld^€» 
rungdtoerr^e t>on x fc^ot| fo tDeit gebit^en ^ bap ma« jp 

Mfian \ feiert barf ^ unb ttmgefe^ref fo i^oBen tvir: 

"^ * *X.™ "^ (° ~ ^) q^ 

* q 

•«4' I / I '+ I + I ♦ • ♦ 4- &c/ 

q^ 



q^ \x— X, jc— xa X— x, y 



ö) J^ier iji ba« a^'eite ©Keb ber ©leid&ung ^ 

» 

q* vx — Xi X — Xa x— Xj J 

ttnt fo Hemer/ jlegr&fier q^ ttnb je grbßer a^g^efd^ ^ 
Uttterf^ieb ber fflurjeltt x^ Xi , x, ^ x, , Are; ber geat 
gebenen ^auptgteic^ung ifU Sejterer ift dtte befUnbige 
®rb^/ unb q mithin um fo mc^r q^ , xoidf\tt mk jicber 
neuen Slnndberung an x (§♦ ii* Nro. i.) Wtan fielet 
alfo/ bafl mnn awH) bie SBurjetn x^ Xx^ x^/ &c« ntd&t 
j^i^r bon einanber berfc^feben fiub, (baf fte e$ «bet 
InmterTe^nmäjfm^ tourbe S/55* Nro* !♦ torau«gej 



1» 

c;t) man feod) imtnct bnrc^fottgefi^tcS SUmi^.ms 
Un SJmi) t>on x, bolb fo tvdt tommeti n^crbCf boj^ 
iii fßttxai^t bcr @rb0e t>on q* ba^ ©Heb 

q* vx— Xi X— Xj X— X3. y 

« 

aU unbeb€utenb / ( bt^onUx^ ba nttr g(nt}t 3<)^I^ 
lu)tvetr n>^tt/ tt)ie ft(|> glticb a^^n tirirb) t^rm<(4^ 
Ußiget werben fanm 3fi aber btf/ fo ^at man 

~z — b+(n — i)q**=«o, - 

» q ^ 

• ■ * ■ 

unb l^ierau« z «=* (n — i) q^ ~ b ♦ 



3) tA% S(mpenbttQg biefe« ^r ben DoUflanbigen &no$ 
ttenttns gefiinbenen ä(uöbruf6 ifl folgenbc: 

;Da bie SBen^e »on bcn x in ben terfcf^iebenen 
fi)cnMinbIungen m'c^^ra anbtrd ftnb, atö bie Quorienten 
be« bie gefttcbte SBnrjet bct ,^mif>tg(eic|^nn9 au^bfftb 
icnben continuirli^cn ^akucf^ : fo IJgr fic(^ f&r eine be« 
lannte ;Bem>anblttn3 aü« bem befanttten berfelben v» 
$t(;&rij)tn aSert^ obcrQnoeienteii x bie Steige ter ^nrcb 
Ue tot^r^e^ben ^BenranHnnsen befümmtcn / gegen, 
bie gcfixc^te SSurael eottpcrgirmben S9r&(^ am einen 
gtttcb p (loehtt p^ ber Mr bkfc«! ^cvge^be Ic)it toor^ 

M(( S« S. ober um ein Qlicb MtUngcnL Sn^'biefcm 
Xtott(^ unb etn^ Coeffictcnten eben b«e{cr SSenoaabf 
b^^ (inber fK^ WK^ ber jb Ach gcj^cbcwi Spnnel bor 

bcm 



155 . \ 
Um fBruct^jp^ SUdeH^Mge fnüftSmhiit C^M'oit z* 

Z)ff in b!efm (iedfenbe gr^fl^ gatije ^a^l {|t em neuer 
Qttottent^ bad ifl: ite ifi ber SBerr^ t>on bem x ber 
folgcnben SJernjanblung* 9}a(^bem 4lfo bieiV t?cmitts 
teljl btefeö fo eben gefnnbenen 28ert^$ bon x nac^ 
§♦ 58* berect^net, unb augletd^ b^r biefem neuen Quo« 
tt^nten correfponbiretäie conbtrgitenbc SBrnel^ p^ obeni 

mati beftimmt n^orben^Jo berechnet ntan au^ bem 
•euen q^ ttnb bem neuen a nnb b^ , bie toiv f&r einen 
SiugmblttC a' unb b^ l^eificn n>oRen/ burd^ b(e Sorinel 

z =: (n — I) J^ — ^^ We fidi> jeat in 

(n*— i)j^ — b^ uwn>anbelt/ etntii neuen 
q^ "?■ , 

boOfÜnbigen Quotienten^ fud^t ben barinn fl^efenben 
Quotienten^ berecl^net t>ermtttelf{ bie|e$ neuen SBert^i 
bie folgenbe Qkmanbfung > nnb thät iuqUlä) in ber 
aUei^e ber gegen bie gefuc^te SBur^el ' ber ^auptgle^ 
^ung coubergtrenben SBräc^e Dermittelfi eben biefe^ 
fittotienten um eine Stelle »>eiter# unb fo fort tnd 

«Hr W S« 59« «nfltfandctu 99(ii>l(l» > 
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SDie bii |ttr britten äkmanblnng sefitnbenht Qucht 
icnten 2, 4/ 4f 4/ ge^en folgenbe Sieibe t>oii SJr&c^nir 
»t( g^cn bte gef^dftte 9Burael conDcrgircn; 

Ä ^ 4^ 4 ^ 4 ^ 

JL' ^' 2-! JL' J^ ♦ 
o ' 1 4 17 7^ 

@d i|l ba^er ber / bet bterten ^ematibbtng jug«^ 
^bri gr 9Bern(> t>on x ber ( mdf ttnbcfannte , ) Um 
^xndjt \fi Bugefibrige Ouottmt. Vbtx mäf ntifmt 
Sormcl 

z a (n — i)j^— _b^ 

q . » 

ifl z ber eben btefem Qnoticiiten corref|)ottbirenbe bolb 
ßinbfge Quotient XHl mnlfitt n r» 3, q tsa 72^ 
unb (C==i i-j, femer a =: 89, itnb b»«— 335 i|l# 
fp ^aben »ir f&r z ben SBert^ 



a^n + 335.=« 4 + 
7a 89 

S6 fj! alfo 4/ aU bie grbfte (n z f!e(fhibe ganjc 
^%\ ber bem a3rud(K W correfponbtvenbe Quotient # 
tinb }ng{eic^ auc^ ber ndcbfie SSertft bon bem x ber 
liierten fSerwanbtung* . 

Sejt UxtöitÄ man nad^ §« 5!^^ termittelfi btefcl 
gefunbenen SBertbd x >=i « =ä 4 bie Soeffmenten 
ber fänften ^noanblung^ fo wirb fidb ftnben: 

— 377*^ + 1419** + 733 » -^ 89.« a 



< 
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ttnb )ii$TetA riMTe matt, fftmitttifl \!btn bkM 
fitoticmm 4 Mc fftüftt bcr gcgm btc sefnc^r^ äBorjcC 
contergnrcnbcii iBrftcf^ itm eine &ttUt weiter;' nrfe ^ 
|u ernten tfi^ 



Sf 


4» 


4' 


4^ 


4 




I_# 


2_' 


9/ 


38, 


i6i , 


6S3 


o 


I 


4 


1/ 


72 


305 



fi Hl iuc6 ^ ber bem 93raci>c |^^ couef|>onb(reiibe 
Qttofienf ber mdf^t 9Sert( bon bem x berf&nftai 
Oenoanblung* 

Sa ober ikber^upt ber boOfUtibige Quotient 

q Ä 

tmb W«t n:Äa, q?s=s 7a/ q =3 305, Ä»8'— 377r 
ttiib b ::^ 1419 tjl , /o i(l a(fb 

a g=i 2. 7a + 1419 =; 4 -f- 

305 377 

a(fo ber nette Quotient , ober audj^. !Qertff Mo x in 
ber f&nftett fSerponbbtns ^ abermatö «=: 4« 



Qermtttelfl btefe5 mn^i x :=: a =='4 fbrmM 
man nun abemtof nacb $• 58* bie Soeffiaciiten ber 
fec^^ten ^m^anblung , rftcfe augleic^ bie ebrge 8iei(e 
ber ge<{en bte gefucbte SBurjel €om>ergirenbctt SSrädK 
nm eine Stelle weiter; fud^ anfd neue bnn^ bie gor^ 
intl für z, ben biefer ® teile correfponbirenben Quo* 
tienten^ ober SGBert^ bon bem x ber fechten Smrant« 
Inng> vu U m» fo er^JUt man ben ttertl ber gt^uäiitü 
Surjel immer lenouert / 



• . ■ 



' §♦ 63* Die britte Slbfariung UftOft hatinn, 
^, mm bie ^ertl^e ton x anfangen^ fe^t genau 
. }u loerben^ bad ijl/ wenn bie SRenner q®, q^ fe^?, 
gros finb / man bie Sonnet 

z =^ (n - I) ^ ^J^, 

q a 

toelcfie, wie wir gefeiten ^ baju bient, fit jebe SBer» 
ibanblnng ben nid^^en Sßert^ beS berfelben conref))oni 
bitenbeti x 2U fmben ,' auc^ no(t> fiberbiß gebrauc^n 

^ fantr/ um einige x bei? nnmirtelbar baraif folgenben 
!Bern}ttnblnngen/ fe^r leicht jn bejlimmem 2>(f ge« 
fc^ie^et ne^mli<b babur^/ ha$ man ben SBert^ t>on z' 
in einen coTitinjuirlid^en 93mc^ Dermanbelt ^ nnb einige 
bet erften auf biefe 3(rt erl^ältenen £2uoHenten an bie 
htmtü gefhnbenen in bef Steige ber gegen bie gefnc^^te 
SJurjet cotpergirenben 93r&(be anfingt* ; X>a aber bie 
ttnterfu^ung ber ®rinae/ n)ie »eit fid) biefer fSor^ 
Ütei ttfMt, f&r ben gegenn>arrigen $mt ju mitldu^ 

* f^ ifi' f^ fi^erge^cn bir bi^ benfelben um fo me^r^ 
Oi ber £efer ayid^ o^ne benfelben burcl^ bO^ bi^^ge 
fn ben @tanb gefegt ifl, bie 9le(^nnng reifl^ , unb mit 
tmtUhnatffc^r ©iddct^eir bi^ iu jeber beliebigen @rdns 
je f^jufel^em. X>od> toitb am Snbe t>on bnn boS 
gatiie befc^Iießehben ^ifpiele t>on biefer britten 9lbthxs 
pmq nod^ ^mal bieStoe feym 



w 



16> 



9f nm et f «tig* 



§« 64t 9Bfr $a6en ht ber gaitjeit l&idl^tsett 2)ar« . 
fkUnttg ber. 2^^eortc bt< La Graoge t>pratt$9efejt/ baf 
feie Goefficicntm ber «ufanübfenben ©(eicbutig 



ganje^a^IeR/ unb bie SSurjetn berfe;lben ree( fc^u \oU '_ 
Uxu Diefe JBebfngttngen ftnb nid^t tpefentltcb« Sent 
fbnnen Sdr&d^e ober auc^ Sfrrattonalja^Iett , unb bkfe 
ttnagtnair fepn / unb g(etc^n)D(|( tißt ficb btefelbe 9u« ^ 
t^obe 2^ S'rforfc()ung biefer QBitrjeln dntDenbetu 2ki j 
Aber unfer ^mt f xc\t fcbon gefaxt n>orbeii / titc^ 
ifl/ ^ier eine DcSfUnbige ^arflefilung bteftr X^eerte 
|u geben p fonbem nur ba5 SSefenth'dSK bai^on ob 
eine 9(nn)enbung ber im anfange biefed SSkrttbeu« 
betpiefenen Stgenfi^often conefnuirKc^^er $8r&<j(K bOTt 
)ittrdgen# unb baburcb auf bteje fc^6ne unb xMfS^ 
ge Srftnbung aufmertfam }u in(fc|^en; fo tpoKeii iPir 
biefe Unterfuc^ungen ^temit bef((^ße0en« 

S»eif piet 
$. 65« %kM foO bte @Ie( ^nng : 

x^ — 8»^. + 143t* + 4» — 8 =« o 

auft^fem 

Sie Slnno^n x =: 5 unb x =:^ t>^hiHtnbeIn bie 
®Iei(|^ttng in — 13 unb + 88» 7^\fx ift eine ^rjet 
v)etfe(bea *|ibiHK9 5 »ob 6» 



■ .'1 
' . . ' ■ 

gerner gibt bie Sltitiit^nte x «=» a unb x 8= 3 bk 
Äefultatc 4- 8 «nb ~ 5/ mithin iji avaiftm SSurjet 
jwifd^n 2 unb 3» 

©obdnn folgen «u« x e=i o unb x = i bie SRefut 
täte — 8 «nb 4- 3* & fällt alfo bie britfe SBitriel 
jwtfd&en o unb !♦ 



©nblid^ gibt bleSJorauSfe^ung i= 6 unb x a« ~ i 
bie SRefuItate — 8 «nb + lu Sotglic^ iji bie lejte 
SBurael iwitd&ett o tihb — i* 

X>a aber bie Utiterfucf^ungen bfefet 4 ^ur^eltt fld^ 
t»oQ!ontmen gleicben: fo n)irb ed )ur (SrUuteritng be§ 
bi6^erigen genug fe^n , biefelbe nur mit einer eln}igen* 
$>oriune^men* ffi^ir n^&^len ^i^ju bie erjte« 

Snttt>tdttuitg ber{entgen 99ur(et btr 

©tetc^ung: 

X* — gx^ 4- 14X* 4. 4x — 8 «*=« o^ 

bie jwifij&ett 5 unb 6 fdttt» 

S)^an'^(it 

^ c=: X* — 8x^ + 14X* + 4» — 8* 
gnfo für x=r= * =: 5 iji biefer 5Bert^ = — 13 =: ju 

gerner iji 
d(p c=a 4x3— 24X* + agx + 4»*--==s443K=b* 

dx 

d*<>«3 6x*--a4x +14, ------ = 44 



adx» 



f6i 
Ä«3*dx3 



a.3,4^ 

— I3x^ + 44x3 -f 44X» + px + i =« o, 
ii2(|^ftct SBertl^ s>oti x in ganiett ^((cn 4» 

Sßfo 
f M ~ I3X* + 44x^+ 44X* + xax + u 
^t X «B « »n> 4 i(t bfef» Wkrtff = 241 .=5 1« 



d^»»>— 44l3x3 +344X* +2*44Xr|-I2* 5=;^ — 85* ^==«J>» 

dx 

d'^aü— 6.l3x*-4-344x>f 44. - - . 16=3—676 =ssc. 



«dx» 

d*» 't mt — 4.I3X +44. - -- • *=s— l64«T'd, 

«.3.<»x» 
2«34«dx^ 

241 X* — 85*x^ ~ 676 X« -- 164X — 13'» Ä 
ti4d|>fler SBort^ t>pn x ol^mnat» « 4« 

«(0 



i6s 

^ =: 241 X* — 85^ x^ ~676x« ~ 164X — 13, 
gfir X = *=:^ 4 n>irb bieferSBert^=«— 43i7=3ju 

a^=4,24ix^.85ax*— a,676x— 164» =1 15223 ^=m^ 
dx . 

3^=5 6.241 X* — 3*85^ 3t — 676» - -i == 12236 ==i c^ 
2dx* 



jd3£j=: 4.24t X — 85^» "a3O04a*d* 

2»3*dx5 

d^ p esj :^I♦ ---r .--.. 7=3241 aä e^ 



2.3^4*dx* 

äUfo britte SJeraanbluns : 

•^ 43I7X* + 15228x3 -fr 12236X* + 3604X + 241 =»a 
unb nun ftnb xoit fo xoiit, baf »tr ben SSort^cU 

§• 6u bcqujen fönnen« 

■ 

) (£« tfi ne^mlic^ bie Steige ber h'a^tx gefunbencn 

p Qitottenten 5^ 4# 4# auö bUfen bi(br man bie fdvbd). 



' 5. ■ 


4^ 4' 


< 


f 1 f 


5» 2t ' 

t 4 


89» 
17 


Si^t nun ber bem SBrucfK 89 jugc^irtge tofk 
fUnbige-Anotient z; fo tfi tta^ $« 61* Nro« 2. 
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welcher 3Bert^/ ta idjer n =« 4', q =0 17^ 9« 
m 5=i — 4317 unb 1) =: 15228 iflt^ fi* hi 



3>4 + 25228 ==« 4 + tmpanWt 
17 4317 

Sa^er ii! ber Quotient ober bte gonjc tn z fltl 
ttfibt ^a^l ==3 4 / unb btf ifl alfo jugldct^ auc^ bei 
iidd)fle ganje SBert^ f&r ba6 x itt Mtun ^raanb* 
Intig« Slud bcmfclben fuc^ man ({erouf bie Sccfj^ 
ctcnten bcr t>ierten fBertDanblung* 

=3— 431 7x* 4-^5238x3 + 12336X* + 3004X -f 241. 

« 

g&t X =Ä* =: 4 »frb blefer 5!Bm^ s!= 77473 ==ja» 

A^=— 44317*^+3-15228 x*+3.i2336x + 30C4» 
dx 

-273316 =»b* 



^dj^ s=i ~ 6» 4317 X* + 3* 15228 X + ^2236, 
adx* 

— 219460 =s c. 



JL4Lf»^4*43i7x+i5228t - - «=— 53844=»<l* 
a.s.d x^ 



^jä^^^==s — 4317* -. • ^ <. * .^ - aBm^^2lja=:C» 

at3t4*<L\* 

aifo tjfem SSerwanblung : 

t 77473*^—273316x3— 2i946ox'*—53844x— 43^7 =«0' 
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